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THE TICH KHOI PA DIEN

Nguyén Quang Son

I.On tap kién thirc co ban:

ON TAP 1. KIEN THUC CO BAN HINH HQC LOP 9 - 10

1. H¢ thirc lwong trong tam gidc vuong : cho AABCvuong 6 A ta co :
a) Dinh Iy Pitago : BC* = AB* + AC?

A

b) BA’=BH.BC, CA* =CH.CB
¢) AB.AC=BC. AH c b
PR B B
) AH?* AB* AC? nH\M C
¢) BC=2AM B .
f) sinBzé, cosB:E, tanB:é,cotB:£

a a c b

b b

g) b=a.sinB=a.cosC, c=a.sinC=a.cosB, a= ——= ,
sinB cosC
b =c.tanB =c.cot C
2.H¢ thirc lwong trong tam gidc thwong:
* Pinh Iy ham sb Cdsin: a’=b’+ c*- 2bc.cosA
a b c

* Dinh 1¥ ham sd Sin: =2R

sin4d sinB sinC

3. Cac cong thirc tinh dién tich.
a/ Cong thuce tinh dién tich tam giac:

I Lo b.
S:‘a-hazga-b“nC:%Wf=x/p-(p—a)(p—b)(p—c) vGip =

2
1 _d\3

Dic bigt * AMBC vudng 6 A 1| S =~ AB.AC|* ABC déu canh a: S= 2

a+b+c

b/ Dién tich hinh vuéng : S = canh x canh
¢/ Dién tich hinh ch@t nhat : S =dai x rdng

d/ Dién tich hinh thoi : S = %(chéo dai x chéo ngén)

1 ‘

d/ Dién tich hinh thang : S§= > (day lon + day nhd) x chiéu cao
e/ Dién tich hinh binh hanh : S = déy x chiéu cao

f/ Dién tich hinh tron : S = 7.R’

ON TAP 2 KIEN THUC CO BAN HINH HQC LOP 11|

A.QUAN HE SONG SONG . )
§1.PUONG THANG VA MAT PHANG SONG SONG
1
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I. Dinh nghia:

Puong thang va mat
phang goi 1a song song
v6i nhau néu chung
khong ¢ diém nao chung.

al(P)=an(P)=L /

(P)

II.Cac dinh lv:

PL1:Néu duong thing d
khong nam trén mp(P) va
song song v&i duodng
thing a nam trén mp(P)
thi dudng thing d song
song vo1 mp(P)

dz(P)
d//a =d//(P)
ac(P)

(P)

PL2: Néu dudng thing a
song song voi mp(P) thi
moi mp(Q) chira a ma cat
mp(P) thi cét theo giao
tuyén song song voi a.

ac(Q =d//a

al l(P) Q \

P)N(Q)=d

PL3: Néu hai miat phang
cit nhau ciing song song
v6i mot dudong thang thi
giao tuyén cua chung
song song v&i duodng
thang do.

o

d
P)N(Q)=d
(P)//a =d//a
(Q)//a

§2.HAI MAT PHANG SONG SONG

I. Dinh nghia:

Hai mit phiang duoc goi
1a song song v&i nhau néu
chung khong co diém nao
chung.

P/ (Q=P)NQ =L

II.Cac dinh ly:

PL1: Néu mp(P) chta
hai duong thang a, b cit
nhau va cung song song
v6i mit phang (Q) thi
(P) va (Q) song song voi
nhau.

a,bc(P)
anb=I =P)/1(Q)

PL2: Néu mot duong
thing nam mot trong hai
mit phang song song thi
song song voi mit phing
kia.

{(P)//(Q) 2l KO

ac(

A7
A/
e
a//(Q),b//(Q) ,D
A=
A/
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PL3: Néu hai miat phang
(P) va (Q) song song thi
moi mit phang (R) da cit
(P) thi phai cat (Q) va
cac giao tuyén cua chung
song song.

(P)/ Q)
R)YN(P)=a =a//b
R)N(Q)=b

B.QUAN HE VUONG GOC

§1.PUONG THANG VUONG GOC VOI MAT PHANG

I.Dinh nghia:

Mot duong thang duoc
goi la vuong goc véi mot
mit phiang néu nd vudng
gdc v6i moi duong thing
nim trén mit phang do.

almp(P)<alc Ve (P)

II. Cac dinh ly:

PL1: Néu duong thang d
vuong gbéc véi hai duong
thing cit nhau a va b
cung nam trong mp(P) thi
duong thang d vudng goc
vo1 mp(P).

dla,dLlb

a,bcmp(P)=d L mp(P)
a,b cat nhau

bL2: (Ba duong vudng
goc) Cho duong thang a
khong wvudng gbéc Vo1
mp(P) va duong thing b
nim trong (P). Khi do,
diéu kién can va du dé b
vuong gbéc véi a la b
vudng goc voi hinh chiéu
a’ cua a trén (P).

a £ mp(P),bcmp(P)
blacsbla'

§2.HAI MAT PHANG VUONG GOC

I.Dinh nghia:

\ Hai mit phang dugc goi 1a vudng goc véi nhau néu goc giira ching bang 90",

II. Cac dinh ly:
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PL1:Néu mot mit
phang chira mot duong
thang vuong goc voi mot | (3 1 mp(P)
mat phang khac thi hai {ac mp(Q)
mat phang d6 vuong goc
v6i nhau.

= mp(Q) L mp(P)

PL2:Néu hai mit phang
(P)va(Q) V}lf)ng gbc voi P)L(Q
nhau thi bat ct duong
thing a ndo nam trong P)NQ

=d=al(Q

(P), vuong goéc véi giao ac(P)ald

tuyén cua (P) va (Q) déu
vudng gbc vol  mat
phang (Q).

PL3: Néu hai mit phang

(P) va (Q) vudng goc voi (P) L (Q)
nhau va A la mot diém
Ae(P)

trong (P) thi duong —ac(P)
thang a di qua diém A va Aea
vudng goc voi (Q) s
nam trong (P) al@Q
bL4: Néu hai mit phing
cit nhau va cung vudng (P)N(Q)=a
goc voi mat phang tha
ba thi giao tuyén cua| {(P) L(R) =al(R)
chung vudng goc voi 1 (R
mat phang thu ba. QL®
§3. KHOANG CACH

1. Khoang cach tir 1 diém t6i 1 dwong
thang , dén 1 mit phang:

Khoang cach tir diém M dén duong
thang a (hodc dén mit phang (P)) 1a
khoang cach gitta hai diém M va H,
trong d6 H 13 hinh chiéu cua diém M
trén dudng thang a ( hodc trén mp(P))

d(O; a) = OH; d(O; (P)) =OH

2. Khoing cach giira dwong thang va

mit phing song song:

Khoang cach giita duong thiang a va

mp(P) song song voi a la khoang cach

tir mot diém nao d6 cua a dén mp(P).
d(a;(P)) = OH
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3. Khoang cach giira hai mit phing
song song:

1a khoang cach tir mot diém bat ky trén
mat phang nay dén mit phang kia.

d((P):(Q)) = OH

4. Khoang cach giira hai dwong thang
chéo nhau:
la @6 dai doan vudng géc chung cua hai
duong thang dé.

d(a;b) = AB

1. Géc giita hai dwong thing a va b

la goc giita hai duong thang a’ va b’
cung di qua mot diém va lan luot cing
phuong véia vab.

2. Goc giira du’(‘rngothi;ng a khong :V.
vuong goc voi mdt phang (P)

1a gbc gira a va hinh chiéu a’ cta no
trén mp(P).

Diic biét: Néu a vudng goc véi mait / ) . /
phéang (P) thi ta n6i rang gdc gitra duong P ?

thang a va mp(P) 1a 90°.

3. Géc giita hai mdt phing

la goc gitra hai duong thang lan lwot

vudng goc voi hai mat phing do. ‘ %
Hoac 1a goc gitta 2 duong thdng nam

trong 2 miat phang cing vudng goc véi

giao tuyén tai 1 diém P a

Q

4. Dién tich hinh chiéu: Goi S la dién s
tich ctua da gidc (H) trong mp(P) va S’ 1a
dién tich hinh chiéu (H’) cua (H) trén
mp(P’) thi

S"'=Scoso
trong d6 ¢la goc giita hai mat phang

(P),(P").

ON TAP 3 KIEN THUC CO BAN HINH HQC LOP 12

A. THE TiCH KHOI DA DIEN

1/ Céc cong thirc thé tich ciia khdi da dién:
5
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1. THE TICH KHOI LANG TRU:

.. | B:di€n tich dady
vO1 R
h: chi€u cao

a) Thé tich khoi hép chit nhat:
vai a,b,c 1a ba kich thudc

b) Thé tich khoi ldp phwong:

vo1 a la do dai canh

2. THE TICH KHOI CHOP:

3

B :dién tich day
voi

h: chi€u cao

3. TI SO THE TICH TU DIEN:

Cho khéi tir dién SABC va A’,
B’, C’ 1a cac diém tuy ¥ lan luot
thudoc SA, SB, SC ta co:

Vase _ SA SB SC
\ SA'SB'SC'

SA'B'C'

4. THE TICH KHOI CHOP CUT:

v :%(B+B'+ BB')

vOl1

| B, B':di€n tich hai day
h: chiéu cao

Chii y:

1/ Puodng chéo ctia hinh vuéng canh ala d=a+/2,
DPuong chéo cua hinh 1ap phuong canh alad=a+3,

Puong chéo ctia hinh hop chit nhat ¢6 3 kich thudc a, b, clad= va’ +b* +¢,

2/ Puong cao cua tam gidc déu canh ala h=

3/ Hinh chép déu 1a hinh chép c6 day la da giac déu va cac canh bén déu bang
nhau ( hodc c6 ddy la da gidc déu, hinh chiéu cua dinh trung vdi tm cia day).

4/ Lang tru déu 1a lang tru dung c6 day la da giac déu.
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11/ Bai tap:
Noi dung chinh

1) Dang 1. Khoi lang tru dirng cé chiéu cao hay canh ddy

Vidu 1: Day cua lang tru dung tam gidc ABC.A’B’C’ 1a tam giac ABC vudng ca
tai A c6 canh BC =a+2 va biét A'B = 3a. Tinh thé tich khéi lang tru.

a2 Loi giai:

Ta co

~ABC vudng can tai Anén AB=AC=a
ABC A'B'C'1a lang try dung = AA' 1 AB
AAA'B= AA” =A'B*-AB? =8a’
= AA'=2a2
Viy V =B.h=Sspc .AA' = a3\2

Vi du 2: Cho lang tru tr giac déu ABCD.A’B’C’D' ¢6 canh bén bang 4a va duor

: : 18
chéo 5a. Tinh thé tich khoi lang tru nay.
?
' C Loi giai:
&D ABCD A'B'C'D' 1a lang tru dung nén
a0 BD’=BD”-DD"” =9a” = BD=3a
— B' <1 A 3a
P ABCD 1a hinh vuong = AB="—+
¢ 2
2
""""""""" ¢ Suy ra BZSABCDZ 9%
Al B Véy V=Bh= SABCD-AA' = 933
Vi du 3: Pay cia lang try ding tam giac ABC.A’B’C’ 1a tam giac déu canh

a=4va biét dién tich tam gidc A’BC bang 8. Tinh thé tich khéi lang tru.
7
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c Loi giai: q
GoiIla trung diém BC .Ta co
aABC déu nén
Al= ABZI =23 &AI L BC

= A'TLBC(3 1)

e e v 2S,
Sunc =5 BCA'T= All="80C =4
AA'L(ABC)=AA'LAI.

sA'AI= AA'=JA'P - AP =2

Vay : Vagcase = Sasc -AAA'= 83

Vi du 4: Mot tAm bia hinh vudéng c6 canh 44 cm, ngudi ta cit bo di & mdi goc
tam bia mgt hinh vudng canh 12 cm ro61 gap lai thanh mot cai hop chitr nhat
khong c6 nap. Tinh thé tich cai hop nay.

Giai

D c] ]| Theo débai, taco

—1{| AA'=BB'=CC'=DD'=12 cm

D' |D C | .4 1 L
nén ABCD 1a hinh vudng c6
AB =44 cm -24 cm =20 cm
va chiéu cao hop h=12 cm

A A B| Bl Vay thé tich hop la

Vidu 5: Cho hinh hop ding c6 day la hinh thoi canh a va c6 goc nhon bang
60° Duong cheo 1on cua day bang duong cheo nho cua lang try.
Tinh thé tich hinh hop .

Loi gidi:

D'

C'

Aveo

BV

Ta c6 tam giac ABD déunén: BD =a
a’\3
2

va Sapcp = 2SaBD =

Theo d& bai BD' = AC = 2i_ aV3
ADD‘B:>DD‘:\/BD'2—BD2 —a2

3
Véy V = SABCD-DD‘ = a 2\/6
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Bai tap tuwong tu: . . )
Bai 1: Cho lang try ding c6 day la tam giac déu bict rang tat ca cac canh cua lang
tru bang a. Tinh thé tich va tong di¢n tich cdc mat bén cta lang tru.
3
ps: v=2Y2 f ;S =3a°
Bai 2: Cho lang try dirng ABCD.A'B'C'D' ¢6 déy 1a tir gidc déu canh a biét rang
BD'=a+/6 . Tinh thé tich cua ling tru.

Ps: V =2a’
Bai 3: Cho lang try dimg t giac co day la hinh thoi ma cac duong chéo la 6¢cm va
8cm biét rang chu vi ddy bang 2 1an chiéu cao lang try. Tinh thé tich va tong dién
tich cdc mat cta lang tru.
Ds: V =240cm’ va S = 248cm’
Bai 4: Cho lang try diing tam gidc ¢6 do dai cac canh day 1a 37cm ; 13cm ;30cm
va biét téng dién tich cac mit bén 14 480 cm” . Tinh thé tich lang tru .
Ps: V = 1080 cm’
Bai 5: Cho lang tru ding tam gidc ABC A'B'C' ¢6 day ABC la tam giac vudng can
tai A ,biét rang chiéu cao ling tru 13 3a va mit bén AA'B'B ¢6 duong chéo 14 5a .
Tinh thé tich lang tru.
Ds: V =242’
Bai 6: _Cho lang try dung tir giac déu c6 tit ca cac canh bang nhau va biét tong
dién tich cac mat cua lang tru béng 96 cm” .Tinh thé tich lang try.
Ps: V=64 cm’
Bai 7: Cho lang tru dung tam giac c6 cac canh day la 19,20,37 va chiéu cao cua
khéi lang tru bang trung binh cong cac canh day. Tinh thé tich cta ling tru.

’ q ‘ bs: V =12888
Bai 8: Cho khoi 1ap phuong co tong dién tich cac mat bang 24 m” . Tinh thé tich
khéi lap phuong Ps: V=8m’

Bai 9: Cho hinh hp chir nhat c6 3 kich thu:(:yc ti 1€ th}lein v6i 3.4,5 biét rﬁng do dai
mot dudng chéo cua hinh hop 1a 1 m.Tinh thé tich khoi hdp chir nhat.

o Ps: V=04 m’
Bai 10: Cho hinh hop chir nhat biét rang cac dudng chéo cua cac mat lan luot 1a
J3;3/10;4/13 . Tinh thé tich khdi hop nay . Ps: V=6

2)Dang 2: |Ling tru ditng cé goc giita dwong thang va mdt phing.

Vidu 1: Cho lang try ding tam giac ABC A'B'C' ¢c6 day ABC la tam giac
vuodng can tai B vo1 BA = BC = a ,biét A'B hop voi day ABC mot goc 60° .
Tinh thé tich lang try.
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A'

B

Loi giai:
Tacd A'A L(ABC)=A'A L AB&ABIa
hinh chiéu cua A'B trén day ABC .
Vay goc[A'B,(ABC)]=ABA'=60°
AABA'= AA'=AB.tan60° =a+/3

1 a’
Sasc = *BABC=2%
ABC 2 2
3
Viy V = Sppc.AA = 2 f

Vi du 2: Cho lang tru dirng tam giac ABC A'B'C' c6 day ABC la tam giac
vudng tai A véi AC=a, ACB=60 °biét BC' hop voi (AA'C'C) mdt goc 30°.
Tinh AC' va thé tich lang truy.

A'

N

B'| e

C'

Loi giai: AABC= AB=AC.tan60° =a+/3 .
Ta co:

AB 1 AC;AB1L AA'=AB1L(AA'C'C)

nén AC' 1 hinh chiéu cia BC' trén (AA'C'C).
Vay g6c[BC',(AA"C"C)] = BC'A = 30°

AAC'B= AC'=_2B _3,
tan30°

Vv :Bh = SABc.AA'
AAA'C'= AA'=JAC?-A'C? =222
2

a’\3
2

AABC la nua tam giac d€unén S, =

Vay V = a’J6

Vi du 3: Cho lang tru ding ABCD A'B'C'D' ¢c6 ddy ABCD la hinh vuong canh a
va duong chéo BD' cua lang try hop voi day ABCD moét goc 30°.
Tinh thé tich va tong dién tich ctia cdc mat bén cua lang tru .

D'

B'

Giai:

Ta c6 ABCD A'B'C'D' 1a lang tru dirng nén ta
¢6: DD' L (ABCD)= DD'L BD va BD la hinh
chiéu ciia BD' trén ABCD .

Vay goc [BD';,(ABCD)] = DBD'=3(°

ABDD'= DD'=BD.tan 30° :#

3 2
Viy V = Supep.DD' = 2 f S = 4Sappia = 4a3£

10
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Vi du 4: Cho hinh hop diing ABCD A'B'C'D' ¢6 ddy ABCD Ia hinh thoi canh
ava BAD = 60° biét AB' hop v6i day (ABCD) mot goc 30° .
Tinh thé tich cua hinh hop.

B < Giai
. 2
K aABDdcu canha = S, = #
a3
( B | C = SABCD =28 ABD — —2
G N ~ABB'vuéng taiB=> BB'= ABtan30° =a\3
F 00 3
R Vay V=Bh=S,,.,.BB'= 3%

Bai tap tuwong tu:

Bai 1: Cho ling tru dimg ABC A'B'C' ¢6 day ABC vudng can tai B biét

A'C =a va A'C hop v6i mit bén (AA'B'B) mot goc 30° . Tinh thé tich lang tru
DS: V= a’v2

16
Bai 2: Cho lang try dang ABC A'B'C' ¢6 day ABC vudng tai B biét
BB'= AB = a va B'C hogp v6i ddy (ABC) mot goc 30° . Tinh thé tich lang tru.
3
ps: v=2 f
Bai 3: Cho lang try ding ABC A'B'C' ¢6 ddy ABC la tam gidc déu canh a  biét
AB' hgp véi mit bén (BCC'B') mot goc 30° .

I 3
Tinh d6 dai AB' va thé tich lang try . PS: AB'=a3;Vv=2 3

2
Bii 4: Cho ling tru ding ABC A'B'C' ¢6 day ABC vudng tai A biét
AC =ava ACB=60°biét BC' hop voi mit bén (AA'C'C) mot goc 30°.

2
Tinh thé tich lang tru va dién tich tam giac ABC'.  BS: V=a’\/6 ,S= 3a2\/§

Bai S: Cho lang try tam giac déu ABC A'B'C' ¢6 khoang cach tir A dén mit phang
(A'BC) bang a va AA' hop v6i mit phing (A'BC) mot goc 30°.
32a’

Tinh thé tich lang tru DS: V= 5
Bai 6: Cho hinh hop chir nhat ABCD A'B'C'D' c6 duong cheo A'C = a va biét
rang A'C hop v6i (ABCD) mét goc 30° va hop véi (ABB'A') mot goc 45° .

3
Tinh thé tich cua khdi hop chit nhat. ps: v=2 sﬁ

Bai 7: Cho hinh hop ding ABCD A'B'C'D' ¢6 day ABCD la hinh vuéng . Goi O
la tam cua ABCD va OA' =a .Tinh thé tich cua kho1 hop khi:
1) ABCD A'B'C'D' 1a khoi lap phuong .

11
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2) OA' hop véi day ABCD mot goc 60° .
3) A'B hop véi (AA'CC') mot goc 30°.
NG

3
Ds:l)V—za\/— 2)V_ 1 3)V =

Bai 8: Cho lang tru ding ABCD A'B'C'D' ¢6 day ABCD la hinh vuéng va
BD'=a . Tinh thé¢ tich lang tru trong cac truong hop sau day:
1) BD' hop véi day ABCD mot goc 60° .

2) BD' hop vdi mat bén (AA'D'D) mét goc 30°. DPs: 1)V =

4a°\3
9

a’y3 a’\2
16 8

Bai 9: Chiéu cao cua ling tru tir gidc déu bing a va goc ciia 2 dudng chéo phat
xuat tir mot dinh ctia 2 mat bén ké nhau 14 60°. Tinh thé tich ling tru va téng dién
tich cdc mat cua lang tru . Ps: V=2a’va S = 6a’
Bai 10 : Cho hinh hdp chit nhat ABCD A'B'C'D'c6 AB=a; AD=b; AA'=c va
BD'= AC'=CA'=+va’+b?+¢?

1) Chiang minh ABCD A'B'C'D' 1a hop chir nhat.

2) Goi x,y,z 1a gbc hop bdi mdt duong chéo va 3 mat cung di qua mot ding

thudc duong chéo. Chirng minh rang sin®x +sin® y +sin>z=1.

2)V=

3) Dang 3: [Ldng tru dirng cé goc giira 2 mdt phdang

Vidu I: Cho lang try ding tam giac ABC A'B'C' ¢6 day ABC la tam giac
vuodng can tai B vo1i BA =BC = a ,biét (A'BC) hop vai day (ABC) mot goc
60" .Tinh thé tich lang tru.

Loi giai:

Taco A'A L(ABC)&BC LAB=BC_LA'B
Vay goc[(A'BC),(ABC)]=ABA'=60°

AABA'= AA'=AB.tan60° =a/3

1 a’

- ~BABC=%

SABC 3 C 3
a3

Véy V= SABc.AA' = )

Vidu 2: Day cua lang try ding tam giac ABC.A’B’C” la tam giac déu . Mat
(A’BC) tao vo1 day mot goc 30° va dién tich tam giac A’BC bang 8.
Tinh thé tich khoi lang truy.

12
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C'

A'

v

B'

Giai:aABC déu = AI L BC ma AA' L (ABC)
nén ATLBC(dl131).
Vay goc[(A'BC);)ABC)] =A'IA =30°

2x/3

Giasa Bl=x = Al = x\/_:x 3 .Taco

AA' AL - A'T = A - cos 300—2AI 2x43 —2x
B

V3
A’A = Al.tan 30° = xx/gT =

Vay Vagcame = CLALA’A =x° NE)
Ma SA’BC =BILA’'[=x2x=8 => x = 2

Do d6 VABC.A’B’C’ =8 \/g

Vi du 3: Cho lang try t giac déu ABCD A'B'C'D' c6 canh day a va mat phang
(BDC'") hgp v6i day (ABCD) mot gbc 60°.Tinh thé tich khoi hdp chit nhat.

DV

CV

BV

Go1 O la tam cua ABCD . Ta ¢co

ABCD 1a hinh vuong nénOC 1. BD
CC'L(ABCD) nén OC'LBD (dl 31). Vay
g6c[(BDC');(ABCD)] = COC' = 60°
TacoV=B.h= SABCD-CC‘

ABCD 1a hinh vuong nén Spgcp = a’

AOCC' vudng nén CC'= OC.tan60° = \/>

a*\J6
2

Vay V=

Vi du 4: Cho hinh hop chit nhat ABCD A'B'C'D' ¢c6 AA' = 2a ; mit phang
(A'BC) hop v6i day (ABCD) mot goc 60° va A'C hop véi ddy (ABCD) mot
goc 30° . Tinh thé tich khdi hdp chir nhét.

Ta c6 AA' 1L (ABCD)= AC la hinh chiéu
cua A'C trén (ABCD) .

Vay goc[A'C,(ABCD)] = A'CA =30°

BC LAB =BC LA'B(dl31).

Viy goc[(A'BC),(ABCD)] = A'BA =60°
AA'AC=AC = AA'.cot30° = 2a3

2a\3
3

2ABC=BC=+vAC?-ARB? = ﬁ

AA'AB=AB = AA'.cot60° =

13
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16a’y2
3

Vay V=AB.BC.AA'=

Bai tip tuwong tu:

Bai 1: Cho hop chir nhat ABCD A'B'C'D' ¢ AA' = a biét dudng chéo A'C hop véi

day ABCD mdt goc 30° va mit (A'BC) hop véi ddy ABCD mot goc 60° . Tinh thé
3

tich hép chit nhat. Ps: V=22 3ﬁ

Bai 2: Cho lang tru dung ABCD A'B'C'D' c6 day ABCD la hinh vudéng va canh

bén bang a biét ring mat (ABC'D') hop v6i day mot goc 30°. Tinh thé tich khdi ling

tru. Ps: V =3a’°

Bai 3: Cho lang try ding ABCA'B'C' ¢6 ddy ABC la tam gidc vudng cén tai B va

AC = 2a biét rang (A'BC) hop v6i day ABC mot goc 45°. Tinh thé tich ling tru.

Ds: V=a%\2

Bai 4: Cho lang try dimg ABCA'B'C' c6 day ABC la tam gidc can tai A véi AB

= AC =ava BAC=120° biét rang (A'BC) hop véi day ABC mot goc 45°. Tinh thé

a’\3
8

Bai 5: : Cho lang try dang ABCAB'C' c6 day ABC 1a tam giac vuong tai B va
BB' = AB = h biét rang (B'AC) hop vdi ddy ABC mét goc 60°. Tinh thé tich lang
3

tru. bs: V= h f
Bai 6: Cho lang try dimg ABC A'B'C' ¢6 ddy ABC déu biét canh bén AA'=a
Tinh thé tich lang tru trong cac truong hop sau day:

1) Mit phang (A'BC) hop véi day ABC mot goc 60° .

2) A'B hop v6i ddy ABC mot goc 45°.

3) Chi€u cao ké tir A' cia tam gidc A'BC bang d6 dai canh day cua lang tru.

3
Ps: 1) V=a’{3 ;2)V=# V=2a’/3

Bai 7: Cho lang try tir gidc déu ABCD A'B'C'D' ¢6 canh bén AA' = 2a .Tinh
thé tich lang tru trong céc truong hop sau day:
1) Mit (ACD") hop vaoi day ABCD mét goc 45° .
2) BD' hop véi day ABCD mot goc 60 .
3) Khoang céach tir D dén méat (ACD'") bang a .
3
Ps: 1)V =16a°.2) V= 12a° 3)V = 16;
Bai 8: Cho lang try ding ABCD A'B'C'D' c6 day ABCD la hinh vuéng canh a
Tinh thé tich lang try trong cac trudng hop sau day:
1)Mit phang (BDC') hop véi ddy ABCD mét goc 60°.

2)Tam gidc BDC' 1a tam giac déu.
3)AC' hop v6i day ABCD mot goc 45°

tich lang tru. Ds: V=

3
2’6
Ps:1) V= > :2)V=a’;V=2a’2
Bai 9: Cho lang try dimg ABCD A'B'C'D' ¢c6 day ABCD la hinh thoi canh a va
gbc nhon A = 600 .Tinh thé tich lang tru trong céc truong hop sau day:
14
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1)Mit phang (BDC') hop voi ddy ABCD mét goc 60°.
2)Khoang cach tir C d@én (BDC') bing %

3)AC' hop v6i day ABCD mot goc 45°

3a°\3 3a3V2 | 3a’

1) V= ; = = —
Ps: 1) ;o DV= v

Bai 10: Cho hinh hdp chit nhat ABCD A'B'C'D' ¢c6 BD' = 5a ,BD =3a
Tinh thé tich khdi hop trong céac trudng hop sau day:
1)AB=a
2) BD' hop v6i AA'D'D mot goc 30°
3) (ABD') hop véi day ABCD mot goc 30°
Ps: 1) V=8a’y2 ;2) V= 5a°J11 ; V =16a°
4)Dang 4: Khoi lang tru xién

Vi du 1: Cho lang tru xién tam gidc ABC A'B'C' ¢c6 day ABC la tam giac
déu canh a , biét canh bén 1a a+/3 va hop voi day ABC mét goc 60° .
Tinh thé tich lang truy.

Loi giai: ,
Ta ¢6 C'H L (ABC)= CH 14 hinh chiéu
cua CC' trén (ABC)
Viy goc[CC',(ABC)]=C'CH =60°

ACHC'= C'H = CC".sin 60° :%a
2 3
SABC == a f Véy V= SABc.C'H = 3a8\/§

Vi du 2: Cho lang tru xién tam gidc ABC A'B'C' c6 day ABC la tam giac
déu canh a . Hinh chiéu cia A' xuéng (ABC) 1a tam O dudng tron ngoai tiép
tam gidc ABC biét AA' hop véi ddy ABC mot goc 60 .

1) Chitng minh rang BB'C'C 14 hinh chit nhat.

2) Tinh thé tich ling try .

15




THAY NGUYEN QUANG SON.

DT: 0909 230 970

Loi giai:

1) Taco A'O_L(ABC)= OA la hinh
chiéu ciia AA' trén (ABC)

Vay goc[AA',(ABC)]=0AA " =60°

Ta c6 BB'CC' 13 hinh binh hanh ( vi mat
bén cua lang try) q

AO 1 BC tai trung di€ém H cta BC nén
BCLA'H(d3 1)
— BC L (AA'H)= BC L AA' ma AA'//BB'
nén BC L BB' .Vay BB'CC' 1a hinh chir nhat.
2) sABC déunén AO=2AH=28¥3 a3

3 32 3

sAOA'= A'O=A0tan60° =a

3
Vay V = Sppc.A'0 = 2 f

Vidu 3: Cho hinh hop ABCD.A’B’C’D’ c6 day la hinh chit nhat vé1

AB =3 AD =+/7 Hai mat bén (ABB’A’) va (ADD’A”) lan lugt tao v6i ddy
nhitng goc 45° va 60” . Tinh thé tich khdi hop néu biét canh bén bang 1.

Loi gidi:
Ké A’H 1L (4BCD) HM L AB, HN L AD
= A'M 1L AB, A'N 1. AD(d131)
= A'MH =45°,A'NH =60°
bat A’H=x . Khi do
_ 0o 2x
A’'N=x:s51n60" = —

V3
_ 2
AN=\/AA'2—A'N2=1/3 ;x — HM
Ma HM = x.cot 45°=x

Neha lix = |2 :>x—\/§
ghiala x = 3 -

Véy Vascpasop = AB.AD x

= ﬁ.ﬁ.\gzs

16
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Bai tap tuwong tu:
Bai 1: Cho lang tru ABC A'B'C'c6 cac canh day la 13;14;15va biét canh bén béng
2a hop v6i ddy ABCD mdt goc 45° . Tinh thé tich ling tru.  Ps: V = a*y2
Bai 2: Cho ling truy ABCD A'B'C'D'c6 day ABCD la hinh vudng canh a va biét
canh bén bang 8 hop voi ddy ABC mét goc 30°.Tinh thé tich lang tru. Ds: V =336
Bai 3: Cho hinh hop ABCD A'B'C'D'cé AB =a;AD =b;AA' = ¢ vaBAD=30° va
biét canh bén AA' hop véi day ABC mot goc 60°.Tinh thé tich ling tru.
Bai 4 : Cho lang try tam giac ABC A'B'C' ¢6 day ABC la tam giac déu canh a va

, N 3
diém A’ cich déu A,B,C biét AA'= 2af Tinh thé tich lng tru. Ds: V=2 f

Bai 5: Cho ling try ABC A'B'C' ¢6 day ABC la tam gidc déu canh a , dinh A' ¢o
hinh chiéu trén (ABC) nam trén duong cao AH cua tam gidc ABC biét mat béb
BB'C'C hop vdio ddy ABC mot goc 60° .
1) Chting minh rang BB'C'C 14 hinh chir nhat.
3a°\3

2) Tinh thé tich lang tru ABC A'B'C". Bs: V="

Bai 6: Cho lang tru ABC A'B'C' c6 day ABC la tam giac déu v6i tam O. Canh b
CC'=ahop voi day ABC 1 goc 60° va C' ¢6 hinh chiéu trén ABC trung véi O .
1) Ching minh rang AA'B'B 1a hinh chit nhat. Tinh di¢n tich AA'B'B.

5 2 3
2) Tinh thé tich lang try ABCA'B'C’, Ps: 1) S=2 f 2) V= 3a8\/§

Bai 7: Cho lang tru ABC A'B'C' c6 day ABC la tam giac déu canh a biét chan
duong vudng gbc ha tir A' trén ABC trung véi trung diém cua BC va AA' = a.
1) Tim goéc hop bdi canh bén véi day lang try.
a’\3

2) Tinh thé tich lang tru. Ds: 1)30°2) V= 3

Bai 8: Cho lang tru xién ABC A'B'C' c6 day ABC 1a tam giac déu véi tim O. Hinh
chiéu ciia C' trén (ABC) 1a O.Tinh thé tich cua ling tru biét rang khoang cach tir O
dén CC' 13 a va 2 mit bén AA'C'Cva BB'C'C hop v6i nhau mét goc 90°
27a°
Ds: V g
Bai 9: Cho hinh hop ABCD A'B'C'D' c6 6 mat 1a hinh thoi canh a,hinh chiéu vudng
goc cia A' trén(ABCD) nam trong hinh thoi,cac canh xudt phat tir A cua hop doi
mot tao vGi nhau mot goc 60° .
1) Chting minh rang H nam trén duong chéo AC ciia ABCD.
2) Tinh dién tich cac mat chéo ACC'A' va BDD'B'.
3
3) Tinh thé tich cta hop.  Ds: 2) S,cen =a°V2;Spppp =2° . 3) V= a f
Bai 10: Cho hinh hop ABCD A'B'C'D' ¢6 day ABCD 1a hinh thoi canh a va goc
A = 60° chan duong vudng goc ha tir B' xudng ABCD tring véi giao diém 2 duong
chéo day biét BB' = a.
1)Tim goc hgp boi canh bén va day.
2)Tinh thé tich va tong dién tich cac mat bén cua hinh hop.

3
Ps: 1) 60°2) V:%&S:azx/ﬁ
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L0A4r2: C THE TICH KHOI CHOP

1) Dang 1. Khoi chép cé canh bén vudng géc vdi ddy

Vi du 1: Cho hinh chop SABC ¢6 SB = SC =BC = CA = a . Hai mat (ABC)
va (ASC) cung vuong géc voi (SBC). Tinh the tich hinh chép .

A Loi giéi:
Ta co
a (ABC) L (SBC)
AC L (SBC
- . {(ASC) L(SBC) (SBC)

2 3
Dods v=ls, ac—laV3, a3

Z 3 3 4 12

Vi du 2: Cho hinh chop SABC c6 day ABC la tam gidc vudng can tai B voi
AC = a biét SA vudng goc véi day ABC va SB hop voi day mot goc 60°.
1) Ching minh cadc mat bén la tam giac vudng .
2)Tinh thé tich hinh chop .

Loi giai:
1) SA L(ABC)=SA L AB &SA L AC
ma BCLAB=BC.LSB (dl3 1).
Vay cac mat bén chop la tam giac vuong.
2) Ta c6SA L (ABC)=> AB 14 hinh chiéu
cua SB trén (ABC).

Vay goc[SB,(ABC)] = SAB=60°.
AABC vuéng cin nén BA =BC = L

V2

1 a’
- lgaBc=&
SABC > C 1

ASAB= SA = AB.tan60° = #

2 3
vay v=ls, sa=latal6_a'v6

Vi du 3: Cho hinh chép SABC c6 day ABC la tam giac déu canh a biét SA
vuong goc voi day ABC va (SBC) hop véi day (ABC) mot goc 60°.
Tinh thé tich hinh chop .
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Loi giai: Mla trung diém ctia BC,vi tam gidc
ABC déunén AM LBC=SA1BC(dI3L).
Vay goéc[(SBC);(ABC)] = SMA =60°.
Taco V= %B.h —1lg .sA

3
ASAM = SA = AM tan 60° = 373

. 1 1 33
Vay V= 1Bh=18,58A =13

Vi du 4: Cho hinh ch6p SABCD c6 day ABCD 1a hinh vudng c6 canh a va SA
vuong goc day ABCD va mat bén (SCD) hop véi day mot goc 60°.

1) Tinh thé tich hinh chép SABCD.

2) Tinh khoang cach tir A dén mit phang (SCD).

Loi giai: 1)Ta c6 SA L(ABC) va
CD_LAD=CD_LSD (dl3 1).1)
Vay g6c[(SCD),(ABCD)] = SDA = 60°.
AaSADvudng nén SA = AD.tan60° = a+/3
1 1

. , a3
Vay V:§SABCD.SA:§aa 3= 3

2) Tadung AH L SD,vi CDL(SAD) (do (1))
nén CD L AH= AH L (SCD)
Vay AH 1a khoang cach tir A d&én (SCD).

ASAD = 1 1 1 I 1 _ 4

AH?> SA? AD? 3a%* a? 3a®

Viy AH = _323

Bai tap tuwong tu:
Bai 1: Cho hinh chop SABC c6 day ABC la tam gidc vuong can tai B véi
BA=BC=a biét SA vudng goc véi ddy ABC va SB hop vdi (SAB) mot goc 30°.
. 3
Tinh thé tich hinh chép . Ps: V=2 6@
Bai 2: Cho hinh chop SABC ¢6 SA vudng goc voi day (ABC) va SA = hq,biét
rang tam giac ABC déu va mit (SBC) hop vdi day ABC mot goc 30° . Tinh thé tich
. 3
khéi chép SABC . Ps: V=1 3*5
Bai 3: Cho hinh chép SABC c6 day ABC vuong tai A va SB vuong gbc vdi day
ABC biet SB = a,SC hop véi (SAB) mot goc 30° va (SAC) hop véi (ABC) mot goc
60° .Chting minh rang SC* = SB> + AB* + AC” Tinh thé tich hinh chép.
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a*\3

Ds: V=
; 27

Bai 4: Cho tr dién ABCD c6 AD 1L (ABC) biét AC=AD =4 cm,AB =3 cm,
BC=5cm.

1) Tinh thé tich ABCD. Ps: V=8cm’
S 12

2) Tinh khoang céch tir A dén mat phang (BCD). bs: d= —

g p o

Bai 5: Cho khdi chop SABC c6 day ABC 1a tam giac can tai A v6i BC = 2a, goc

BAC=120°, biét SA L (ABC)va mit (SBC) hop v6i day mot goc 45° . Tinh thé
, 3

tich khdi chop SABC. Ds: V= %

Bai 6: Cho khoi chop SABCD ¢6 ddy ABCD Ia hinh vudng biét ,

SA 1 (ABCD),SC = a va SC hogp voi day mot goc 60° Tinh thé tich khoi chop.

Ds: V= a’y3

/4 14 . \ 48

Bai 7: Cho khoi chép SABCD c6 day ABCD 1a hinh chir nhét biét rang

SA L (ABCD), SC hop véi ddy mot goc 45° va AB =3a,BC=4a

Tinh the tich khdi chop. Ps: V =202’

Bai 8: Cho khoi chop SABCD co6 day ABCD la hinh thoi canh a va goc nhon A

bang 60° va SA L (ABCD) ,biét rang khoang cach tir A dén canh SC = a.

2 r 3
Tinh thé tich khéi chép SABCD. Ps: V=2 f
Bai 9: Cho khdi chép SABCD c6 day ABCD 1a hinh thang vudng tai A va B
biét AB=BC=a, AD =2a, SA L(ABCD) va (SCD) hop v&i day mot goc 60°

. ’ 3
Tinh thé thich khdi chép SABCD. Ps: V=2 f

Bai 10 : Cho khéi chop SABCD c6 day ABCD la nira luc giae déu ndi tiép
trong ntra duong tron duong kinh AB = 2R biét mat (SBC) hop voi day ABCD

9 , 3
mét gbc 45°. Tinh thé tich khéi chép SABCD. Ps: V= %

2) Dang 2 : |[Khoi chdp c6 mdt mdt bén vuong géc vai diy)

Vidu 1: Cho hinh chép S.ABCD c6 day ABCD la hinh vudng c6 canh a
Mit bén SAB la tam giac déu nam trong mit phang vudng goc véi dayABCD,
1) Ching minh rang chan dudng cao khdi chép trang voi trung diém canh AB.
2) Tinh thé tich khdi chép SABCD.

Loi giai:
1) Goi H 14 trung diém cua AB.
ASAB déu = SH | AB
ma (SAB) L (ABCD)= SH . (ABCD)

Vay H 1a chan dudng cao ctia khdi chop.
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2) Ta c6 tam gidc SAB déu nén SA = a\f
3
suy ra V :%SABCD.SH =4 g/g

Vi du 2: Cho tir dién ABCD c6 ABC la tam giac déu ,BCD 1a tam giac vudng cf
tai D, (ABC) L (BCD) va AD hop véi (BCD) mot goc 60° .
Tinh thé tich t& di¢n ABCD.

Loi giai:

Goi H 1a trung diém ctia BC.
Ta ¢ tam giac ABC déu nén AH L (BCD),
ma (ABC) L (BCD) = AH L (BCD).

Ta co6 AH L HD= AH = AD.tan60° =a+/3

(

& HD = AD.cot60° =

~BCD = BC = 2HD = 23{ suy ra

1 1

V= 3Sycp-AH =3 - BCHD.AH=

a*\3
9

| =

Vidu 3: Cho hinh chop S.ABC c6 day ABC la tam giac vudng can tai B, co
BC =a. Matbén SAC vuong goc voi day, cac mat bén con lai déu tao voi mat day

mot goc 45°.

a) Chung minh réng chan duong cao khdi chop trung véi trung diém canh AC.
b) Tinh thé tich khoi chép SABC.

e}

Loi giai:
a) K& SH 1 BC vi mp(SAC) L mp(ABC) nén
SH L mp(ABC).

Goi I, J 13 hinh chiéu cta H trén AB va BC =
SIL AB, SJ L BC, theo gi thiét SIH = SJH = 45°

Ta c6: ASHI = ASHJ = HI = HJ nén BH 1a

duong phan giac cia AABCur do suy ra H 1a trung
diém cua AC.

3
a

a 1
b) HI = HJ = SH :5 DVSABCZESABC'SH = E
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Bai tap tuwong tu: .
Bai 1: Cho hinh chép SABC c6 day ABC déu canh a, tam gidc SBC can tai
S va nam trong mat phang vudéng goc voi (ABC).
1) Ching minh chan dudng cao cua chép la trung diém cua BC.
. . 3

2) Tinh thé tich khéi chép SABC. Ps: v=2 zf
Bai 2: Cho hinh chop SABC c6 day ABC vubng can tai A voi AB=AC=a biét tam
gidc SAB cin tai S va nam trong mat phang vudng goc véi (ABC) mat phang (SAC)

hop v6i (ABC) mot goc 45°. Tinh thé tich cia SABC. : V= 1 3

Bai 3: Cho hinh chép SABC c6 BAC=90°;ABC=30°; SBC la tam giac déu canh a
2 r 2

va (SAB) L (ABC). Tinh thé tich khoi chép SABC. bs: V= 32\4/15

Bai 4: Cho hinh chop SABC c6 day ABC la tam giac déu;tam giac SBC c6 dudng
cao SH =h va (SBC) L (ABC). Cho biét SB hop v4i mat (ABC) mét goc 30° . Tinh

2 3
thé tich hinh chép SABC. Ds: V = 4h9ﬁ
Bai5: Tu dién ABCD c¢6 ABC va BCD la hai tam giac déu lan lugt ndm trong hai
a’\J6

mat phang vudng goc voi nhau biét AD = a.Tinh thé tich tir dién. Ps: V= 36

Bai 6 : Cho hinh chop S.ABCD co6 day ABCD la hinh vuéng . Mat bén SAB la tam
giac déu c6 duong cao SH = h ,ndm trong mat phang vudng goc voi ABCD,
1) Chirng minh rang chan duong cao khoi chép trung véi trung di€ém canh AB.
. . 3
2) Tinh thé tich khéi chép SABCD | V= 42
Bai 7: Cho hinh chop SABCD c¢6 ABCD la hinh chir nhét , tam giac SAB déu canh
a nam trong mat phang vudng goc voi (ABCD) biét (SAC) hop v6o1 (ABCD) mot goc

23
30° .Tinh thé tich hinh chop SABCD. bs: V= f
Bai 8: Cho hinh chop SABCD c6 ABCD la hinh chit nhat c6 AB =2a, BC =4a,
SAB 1 (ABCD), hai mit bén (SBC) va (SAD) cung hop vdi day ABCD mét goc 30°

8a3\/3

.Tinh thé tich hinh chép SABCD. Bs: V="

Bai 9: Cho hinh chop SABCD c6 day ABCD la hinh thoi v61 AC = 2BD = 2a va tam
gidc SAD vudng can tai S, nam trong mat phang vudng goc véi ABCD. Tinh thé tich

3
hinh chép SABCD. Ps: V=2 If

Bai 10: Cho hinh chép SABCD co6 day ABCD la hinh thang vuéng tai A va D; AD =
CD = a ; AB = 2a biét tam gidc SAB déu ndm trong mit phing vudng goc voi

23
(ABCD). Tinh thé tich khéi chép SABCD . Ds: V= £/>

3) Dang 3 : Khoi chép déu
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Vidu I: Cho chop tam giac déu SABC canh day bang a va canh bén bang 2a.
Ching minh rang chan duong cao ke tir S cua hinh chop la tdm cua tam  giac
déu ABC.Tinh thé tich chop déu SABC .

Loi giai:
Dyng SO L(ABC) Ta ¢6 SA = SB = SC
suy ra OA = 0B =0C ‘
Vay O la tam cua tam giac déu ABC.
Ta c6 tam gidc ABC déu nén
2 2a3 a3
AO=ZAH=—"-=—"H
3 32 3
ASAO=SO?* =SA?-0A’ =

Call . o 1 a1l
=50="T20 Vay V=38,,080="17

11a?

Vi du 2:Cho khdi chop tir giac SABCD c¢o tat ca cac canh c6 d¢ dai bang a .
1) Chirng minh rang SABCD la chop tir giac déu.
2) Tinh thé tich khoi chop SABCD.

Loi gidi:
Dung SO 1L (ABCD)
Ta c6 SA =SB = SC = SD nén
OA = OB = OC = OD=ABCD 1a
hinh thoi c¢6 dudng tron gnoai tiép
nén ABCD la hinh vuong .
Ta c6 SA”> + SB” = AB* +BC” = AC’

2
nén aASC vuong tai S = OS = a2
1 1 a\/a a3x/§
= VZESABCD'SOZEazT: 6
3
Vay V=222 6@

Vi du 3: Cho khoi tir dién déu ABCD canh bang a, M 1a trung diém DC.
a) Tinh the tich khoi tr dién déu ABCD. q
b)Tinh khoang cach tir M dén mp(ABC).Suy ra thé tich hinh chép MABC.

Loi giai:
a) Goi O latam cia AABC = DO 1 (ABC)

V= %SABC .DO

2
S e :&’ OC:%C[:&
4 3 3
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6
; D ADOC vudng c6 :DO =~ DC* —OC*? :%
| V_laz 3 a\/g_a3\/§

34 3 12 ,
b) Ké MH// DO, khoang ciach tot M dén
mp(ABC) 1a MH

1 a\/g

MH =—DO =
2 6
1d 32
:VMABC:lSABC.MHz—a 3.“*%:‘“/_
3 3 4 6 24
3
Vésza\E

24

Bai tap twong tu: .
Bai 1: Cho hinh chop déu SABC c6 canh bén bang a hgp voi ddy ABC mot gée

60° . Tinh thé tich hinh chép. Ps: V = %
Bai 2: Cho hinh chop tam gidc déu SABC c6 canh bén a, gbc & ddy ciia mat bén
la 45°.
1) Tinh d6 dai chiéu cao SH cuia chép SABC . Ds: SH = %
2) Tinh thé tich hinh chép SABC. Ps: V= %
Bai 3: Cho hinh chép tam giac déu SABC c6 canh day a va mat bén hop véi day
mot goc 60°. Tinh thé tich hinh chép SABC. Ps: V= a;f
Bai 4 : Cho chop tam gidc déu c6 dudng cao h hop véi mot mat bén mot goc 30° .
Tinh thé tich hinh chop. Ps: V=l 3\5

Bai 5 : Cho hinh chop tam giac déu c6 dudng cao h va mit bén co goc & dinh

h3\3

bang 60°. Tinh thé tich hinh chop. Ps: V= :
Bai 6 : Cho hinh chop tir giac déu SABCD c6 canh day a va ASB=60°.
1) Tinh tdng dién tich cac mit bén ctia hinh chép déu. Ds: S= azf
2) Tinh thé tich hinh chép. Ps: V=& 6@
Bai 7 : Cho hinh chép tir giac déu SABCD c6 chiéu cao h ,goc & dinh cia mit bén
bang 60°. Tinh thé tich hinh chép. Ds: V= %hs

Bai 8: Cho hinh chép tir giac déu c6 mat bén hop véi day mot goc 45° va khoang
cach tir chan duong cao ctia chép dén mat bén bang a.
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. 3
Tinh thé tich hinh chop . Ps: V= 8336
Bai 9: Cho hinh chép tir giac déu c6 canh bén bang a hop véi day mot goc 60°.
\ 3
Tinh thé tich hinh chop. Ps: V=2 V3

Bai 10: Cho hinh chop SABCD ¢6 tit ca cac canh bang nhau. Ching minh rang
SABCD 1la chop tur gidc déu.Tinh canh ctia hinh chop nay khi thé tich cua

3
9a2\/§. Ds: AB =3a

nd bang V =

4) Dangd: |Khoi chép & phwong phdp ty sé thé tich

DT: 0909 230 970

Vi du 1: Cho hinh chép S.ABC c6 tam giac ABC vudng can ¢ B, AC = a2 ,
SA vudng gbc véi day ABC, S4A=a
1) Tinh thé tich cua khéi chop S.ABC.
2) Goi G la trong tam tam giac ABC, mat phang (a) qua AG va song song
v6i BC cat SC, SB lan luot tai M, N. Tinh thé tich ctia kh6i chop S.AMN

Loi gidi:
1
a)Ta co: VS.ABC = ESABC'SA vaSA=a

+ AABC can c6:AC =a\2 = AB=a

_Ln a’
b) Goi I 1a trung diém BC.
Gl SG _2
a trong tam,ta co : SI 3

= = = =
a // BC = MN//BC B SC_ I

_ Voun _SM SN _4

SM _SN _SG_2
3

Vipe SB SC 9
4 24°

~Vsapc =
9

Vay: Ve = 27

Vi du 2: Cho tam gidc ABC vudng can & A va AB =a . Trén duong thang qua C
vudng goéc voi mit phang (ABC) lay diém D sao cho CD=a. Mit phing qua
vudng goc véi BD, cat BD tai F va cat AD tai E.

a) Tinh thé tich khdi tr dién ABCD.

b) Chirng minh CE 1 (ABD)

¢) Tinh thé tich khéi tir dién CDEF.

va
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DT: 0909 230 970

Loi gidi:

, 1 3
a)Tll’lh VABCD . VABCD = §SABC CD = %
b)Taco:

AB 1 AC,AB 1 CD = AB L (ACD) = 4B 1 EC
Taco: DBLEC = EC L(ABD)

V DE DF
¢) Tinh Vg :Ta co: == : *)
Vouse DA DB
Ma DE.DA=DC?, chia cho DA
DE DC* & 1
s = = —-
DA DA* 24° 2
T . DF DC? a’ 1
uong tu. = = =
e DB DB’ DC*+CB: 3
V 1 1 a’
Tl‘r %k :}—DCEF :—.V" V :—V —_
( ) VDABC 6 aY ¥ pcer 6 ABCD 36

phang do.

Vi du 3: Cho khdi chép tir giac déu SABCD. Mot mit phang («)qua A, B va trung
diém M cuia SC . Tinh ti s6 thé tich ctia hai phan khdi chép bi phén chia bai mit

Loi giai:

Ké MN // CD (N e SD)thi hinh thang ABMN la

thiét dién cta khdi chop khi cit boi mat phang

(ABM).
V SN 1 1 1
+ VSAND = S_D = E = Vs = 7 Voas = ZVSABCD
S4DB
Veouw ™ SM SN 1 1 1 1
— = —==—=—=/ =—Veer ==V
Vew SC'SD 22 4 sewn = "y Vssep = gV sasep

. 3
Ma Vsapmn = Vsans T+ Vsgmn = gVSABCD'

5
Suy ra Vasmn.ABCD == Vuscn

8
Do d6 ; —Lsmm 3

ABMN.ABCD 5

Vi du 4: Cho hinh chop tir giac déu S.ABCD, day 1a hinh vudng canh a, canh bén
tao v4i day goc 60° . Goi M 1a trung diém SC. Mit phang di qua AM va song sohg
véi BD, cét SB tai E va cét SD tai F.
a) Hay xac dinh mp(AEMF)
b) Tinh thé tich khéi chop S.ABCD
¢) Tinh thé tich khdi chop S.AEMF
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DT: 0909 230 970

Loi giai:
a) Goi I1=S0n4AM . Ta c6 (AEMF) //BD
=EF //BD

b) Vs acp ZESABCD'SO vOi SABCD =a’

+ ASOA ¢6 : SO = AO.tan 60° :#
a’\J6
Véy . VS.ABCD = T

c¢) Phan chia chop tir giac ta c6
Vs aimr = Vsamr T Vsame =2Vsaur

Vs.apcp =2Vsaco =2 Vsasc
Xét khdi chép S.AMF va S.ACD
SM 1
SC 2
ASAC c6 trong tam [, EF // BD nén:
SI_SF_2_ Vi SM SF_]

Taco: =

7SO0 SO 3 V.., SCSD 3
= Veanr =lI/SACD =l SACD =&

3 6 36
a6 a6

36 18

= Vs seme = 2

(AB’D’) cit SC tai C.

b) Chirng minh SC L (4B'D")

Vi du 5: Cho hinh chop S.ABCD c6 day ABCD la hinh vudéng canh a, SA vuos
goc day, SA=a2 . Goi B’, D’ 1a hinh chiéu cta A 13n luot 1&n SB, SD. Mit phii

a) Tinh thé tich khdi chép S.ABCD.

¢) Tinh thé tich khdi chép S.AB’C’D’
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Loi gidi:

3
a) Ta co: Vs aep = %SABCD S4 = - ;/5
b) Tacd BC L (SAB)= BC L AB'
& SB 1L AB'Suy ra: AB' L (SBC)
nén AB' L SC .Tuong tu AD' L SC.
Vay SC L (AB'D")
¢) Tinh Vs apcp
Vo SB' SC'

’ V o ‘. — . X
+Tinh Vg 45 : Ta co: Vipe OB SC()
sc' 1
ASAC vudng can né = —
vuong can nen SC 5
o o SB'_SA* _ 2a° 24 2
ACO B SB?  SAA+AB: 34 3
Ve 1
T (¥) > 24 = —
VSABC 3
7 _l a3\/§_a3\/§
SAB'C'_3' 3 9
_2a3\/§

+ VS.AB'C'D' = 2VYS.AB'C' -

9

Bai tip tuwong tu: ‘ q
Bai 1: Cho tir dién ABCD. Goi B' va C' 1an lugt 1a trung di€ém cua AB va AC. Tinh ti
56 thé tich ciia khoi ti dién AB'C'D va khoi tir dién ABCD.  Bs: k=
Bai 2: Cho tir dién ABCD c6 thé tich 9m* ,trén AB,AC,AD lan luot ldy cac diém
B',C',D' sao cho AB =2AB' ;2AC =3AD';;AD = 3AD". Tinh t¢ tich tr dién AB'C'D".
Ps: V=2m’ ‘ , 7
Bai 3: Cho tr dién déu ABCD c6 canh a. Lay cac diém B';C' trén AB va AC sao cho
A, 28 o, 2t e pin - . a*\2
ABZE,AC :?.Tmhthetlchtu’dlenABCD. Ds: V= 36
Bai 4: Cho tir diénABCD c6 thé tich 12 m* .Goi M,P la trung diém ctia AB va CD va
lay N trén AD sao cho DA = 3NA. Tinh th¢ tich tr dién BMNP. Ps: V=1 m’
Bai 5: Cho hinh chép SABC c6 day ABC la tam giac déu canh a3 ,duong cao SA =
a.Mat phang qua A va vudng goc véi SB tai H va cat SC tai K. Tinh thé tich hinh
3
chop SAHK. ps: V=2 4f
Bai 6: Cho hinh chop SABCD ¢6 thé tich bdng 27m* .Lay A'trén SA sao cho
SA = 3SA' Mat phang qua A' va song song voi day hinh chop cat SB,SC,SD lan luot
tai B',C',D' .Tinh th¢ tich hinh chép SA'B'C'D". Ps:V=1m’
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Bai 7: Cho hinh chép SABCD ¢ thé tich bang 9m®, ABCD la hinh binh hanh , lay
M trén SA sao cho 2SA = 3SM. Mit phiang (MBC) cat SD tai N.Tinh thé tich khoi da
dién ABCDMN . Ds: V =4m’

Bai 8: Cho hinh chop SABCD c6 day la hinh vudng canh a, chiéu cao SA =h. Goi N
1a trung diém SC. Mat phang chirta AN va song song voi BD lan luot cat SB,SDF tai

. . 2

M va P. Tinh thé tich khéi chép SAMNP. Ps: V= %
Bai9 : Cho hinh chop SABCD c6 day ABCD la hinh binh hanh vaIla trung diém
cua SC.Mit phang qua Al va song song véi BD chia hinh chop thanh 2 phan.Tinh ti
sO thé tich 2 phan nay. bs: k :%
Bii 10: Cho hinh chép SABCD c6 day ABCD 1a hinh binh hanh va lay M trén SA

sao cho SS—IZI =x Tim x dé mit phang (MBC) chia hinh chop thanh 2 phéan c6 thé tich

J5-1
2

bang nhau. bs: x=

5) Dang5: |On tdp khoi chdp va ling tru

Vidu 1: Cho hinh chop S.ABCD c6 ABCD la hinh vuong canh 2a, SA vudng
goc day. Goc gitra SC va day bang 60° va M 1a trung diém cta SB.

1) Tinh thé tich cua khéi chop S.ABCD.

2) Tinh thé tich cua khéi chop MBCD.

Loi giai:
1

a)Ta co V= §SABCD SA

+ 8 ey = (2a) = 4d?
+ ASAC ¢6 :SA= ACtan C =2a /6

3
:>V=%4a2.2ax/— = 8“3\/8
b)Ké MH //SA=> MH 1 (DBC)

1 1
Ta co: MH:ESA’ Ssen ZESABCD

1 246

Vidu 2: Cho hinh chop tam giac S.ABC c6 AB = 5a, BC = 6a, CA = 7a. Cac mat
bén SAB, SBC, SCA tao véi day mot goc 60° . Tinh thé tich khoi chop.
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5 Loi giai:

Ha SH L (4BC),ké HEL AB, HF L BC, HI L AC
suy ra SELAB, SF1LBC, SJLAC . Taco

SEH = SFH = SJH = 60° =

ASAH = ASFH = ASJH nén HE=HF =HJ =r
( r 13 ban kinh dudng tron ngoai tiép A4BC)

Ta c6 Sapc = / p(p —a)(p—b)(p—c)
b
véip="2 +2 €~ 9aNén Sppe = V9432 @

S 2J6a
Matkhéc SABCZP.I‘ DF:;: 3

Tam giac vudng SHE:
24/6
SH =r.tan 60° = —\/; L3 = 22 a

Véy VSABC = %6\/6 a2.2\/5a == 8\/5 a3_

Vidu 3: Cho hinh hop chit nhat ABCD.A’B’C’D’ ¢6 AB =a~/3 , AD —a,
AA’=a, O la giao diém cua AC va BD.

a) Tinh thé tich khdi hop chir nhat, khdi chép OA’B’C’D’

b) Tinh thé tich khéi OBB’C’.

c¢) Tinh d6 dai duong cao dinh C’ cta t&r dién OBB’C’.

Loi gidi: ,
A B a) Goi thé tich khoi hdp chir nhat1a V.
| Taco:V = AB.ADAA' =a3.d* =d’\3

—C M AABD c6:DB =\ AB’ + AD* =2a
* Khdéi OA’B’C’D’ c6 day va duong cao

L | 4 4 1 a3\/§
g A’ giong khoi hop nén: =>Vosnon ZEV: 3

| ¢ b) M la trung diém BC =OM L(BB'C")

1 1 & 3 33
=Vomsc ZESBB‘C“OM:}%‘§ _ al\z/—

¢) Goi C’H 1a duong cao dinh C’ cua tu

D'

Ve
dién OBB’C’. Ta c6 ; C'H =—22<

OBB'
AABD ¢6 :DB =+ AB* + AD* =2a
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1
= Sosp =§a2 =C'H =2a\/§

Vidu 4: Cho hinh lap phuvong ABCD.A’B’C’D’c6 canh bang a.
Tinh thé tich khoi tr dién ACB’D’.

Loi giai:
Hinh 1ap phuong dugc chia thanh: khbi
ACB’D’ va bbn khbi CB’D’C’, BB’AC,
D’ACD, AB’A’D".

+Cac khdi CB’D’C’, BB’AC, D’ACD,

A B :
AB’A’D’ c6 dién tich day va chi€u cao
;o ) bang nhau nén c6 cung theé tich.
o/ N , 11, 1
L £ N en Vo =— . —ata=—a
Khoi CB’D’C’ ¢6 ¥4 35 5
A B +Khoi lap phuong cé thé tich: V2 =a
Vo =a’—4—a’ =—a’
o = Y ACB'D 6 3

Vidu 5: Cho hinh ling try ding tam giac c6 cac canh bang a.
a) Tinh thé tich khoi tr dién A’B’ BC.

b)E 1a trung diém canh AC, mp(A’B’E) cit BC tai F. Tinh thé tich khi

CA’B’FE.

Loi giai:

a) Khdi A’B’ BC:Goi I la trung diém AB,
Ve =S, CT =18 a¥3 a3
A'B'BC 3 A'B'B* - 3 2 . 2 - 12
b)Khéi CA’B’FE: phén ra hai khdi CEFA’

va CFA’B’.
+Khdi A’CEFco day la CEF, dudng cao

1
A’A nén VA'CEF = ESCEF'A'A
1 GZ\E a3\/§

SCEF = ZSABC :T =V pcer = 48

+Goi J 12 trung diém B’C’. Ta c6 khéi
A’B’CF c6 day la CFB’, duong cao JA’
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1 1
nén VA‘B‘CF :ESCFB"A J
1 a
Scrm :ESCBB' = 4
=V = la_ 3 V3
AEE 34 2 24

a’\3

+ Vay: Veanre = ?

Bai tip tuwong tu:

Bai 1: Cho lang tru dung ABCAB;C, ¢c6 ABC vuéng. AB=AC=a; AA;=av2. M
7 7 a*\2

la trung diém AA,;. Tinh thé tich lang tru MA;BC, bssV= 12

Bai 2: Hinh chop SABCD c¢6 AABC vuong tai B, SA 1L (ABC). ACB = 60°,

BC = a, SA = a+/3 ,M 14 trung diém SB.Tinh thé tich MABC . Bs: Vyupe= + @

3

Bai 3: SABCD c6 ddy ABCD la hinh thang véi ddy 16n AB =2, ACB = 90°. ASAC
va ASBD 14 céc tam gidc ddu c6 canh bing /3. Tinh thé tich khéi chép SABCD.

6
Ds: Vsaseo= 4

Bai 4: Tinh thé tich hinh chop tam gidc déu SABC trong céc truong hop sau:

(1 TS o 2
a) Canh day bang 1, goc ABC =60". f)s;V_E
b) AB=1,SA=2. Dszv=%

Bai 5. Cho lang tru ABCA’B’C’ c6 d¢ dai canh bén = 2a, AABC vudng tai A,

AB =a, AC = a+/3. Hinh chiéu vudng goc ctia A’ trén (ABC) 14 trung diém BC.
3

Tinh Vaasc theo a? Ps: V= %

Bai 6: Cho hinh chop SABC c6 day ABCD Ia hinh binh hanh va Sasco= V3 va goc
gitra 2 duong chéo bang 60°, cic canh bén nghiéng déu vdi day 1 goc 45°.

Tinh Vsascp . Ps: V= ﬁ
S S 3
Bai7: Cho hinh chép SABC c6 SA = SB = SC = a. ASB = 60°, BSC = 90°,
P N
CSA = 120°.Chéng minh ring AABC vuéng .Tinh Vsasc . Ps: V= af

Bai 8: Cho hinh choép S.ABCD c6 day ABCD la hinh vuong canh 2a, SA =a
,SB=0a+/3 va mit phéang (SAB) vudng goc mit phang day. Goi M,N lan luot 13 trung
diém ciia cac canh AB.BC.Tinh theo a thé tich khdi chép S.BMDN

a*\3

3

Ds: Vs oy =
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Bai 9: Cho ling tru dung tam gidc déu ABCA’B’C’ ¢6 canh ddy va canh bén déu
bang a. M, N, E lan luot 1 trung diém cua BC, CC’, C’A’. Tinh ti s6 thé tich hai
phan lang tru do (MNE) tao ra. bs: k=1
Bai 10: Cho hinh chép S.ABCD c¢6 day la hinh vudng canh a,mét bén SAD la tam
gidc déu va nim trong mit phiang vudng goc voi day .Goi M,N lan luot 1a trung diém
ciia cac canh SB,BC,CD.Chimg minh AM vudng goc voi BP va tinh thé tich cua
khéi t& dign CMNP.

e

V) =
Ds: Ymcone 9%

PHAN L. THE TiCH KHOI CHOP - KHOI LANG TRU
Dang I
Bai Toan 1.1:

Cho hinh chép S.ABC cé tam gidac ABC vudng tai B, AB = a2, AC = a3,
canh bén SA vudng géc véi mit phiang diy va SB = 4+/3.Tinh thé tich khdi chép
S.ABC

Giai

= Gido vién phan tich cho hoc sinh hiéu dé bai va hwdng dan hoc sinh vé hinh:

— Vg tam giac day, v€ duong cao SA L (ABC) va v¢€ thang dung

— Str dung dinh ly pitago trong tam gidc vuong
= Loi giai:

Tacd: AB=a+2,
> AC=2a\
SB = av/3.
* A ABC vudng tai Bnén BC =+ AC?* - 4B* =a
2
1 L5 2\/5

= SAABC :EBABC ZE.G

* A SAB vudng tai A cO S4=~/SB> - 4B’ =a
B * Thé tich khoi chop S.ABC
1 1 az.x/i 4 a3.x/5

VSAABC = E'SABC'SA = 5 > = 6

Bai Toan 1.2:

Cho hinh chép S.ABC c6 tam giac ABC vudng can tai B, AC = a~/2, canh bén
SA vudng géc voi mit phing diy va SB = 4+/3 .Tinh thé tich khdi chép S.ABC

Giai
= Gido vién phan tich cho hoc sinh hiéu dé bai va hwdng dan hoc sinh vé hinh:
— V& tam giac day, vé duong cao SA L (ABC) va v& thiang dtng
— Tam gidc ABC vuong , can tai B nén BA = BC va st dung dinh ly pitago
trong tam giac vuong
= Loi giai:
Tacod: AC=av2,
SB = avf3.
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* A ABC vudng, can tai B nén

S 2
BA:BCz,/Azc =a

1 1 2
= SAABC = EBA-BC = E.a.a = a

2
A c * A SAB vudngtai A co SA=+SB* - 4B’ =a
* Thé tich khoi chop S.ABC
1 1 a a
B VSAABC ZE.SABC.SAZE.T.CIZZ

Bai Toan 1.3:

Cho hinh chép S.ABC c6 tam gidc ABC déu canh 2a, canh bén SA vudng goc véi
mit phang diy va SB = 4+/5.Tinh thé tich khoi chép S.ABC
Giai

= Gido vién phan tich cho hoc sinh hiéu dé bai va hwdng dan hoc sinh vé hinh:
— V& tam gi4c day, vé duong cao SA L (ABC) va v& thiang dtng
— Tam gidc ABC déu co ba goc bang 60° va sir dung dinh 1y pitago trong tam
giac vuong SAB

= Loi gidi: ‘
* A ABC déu canh 2a nén
s AB=AC=BC=2a
NE)
= S, = %BA.BC. sin 60° = %.2a.2a.7 —d*3
* A SAB vudng tai A cO S4=+/SB* - 4B’ =a
* Thé tich khoi chop S.ABC
C 3
A Vs asc Z%'SABC'SA Z%ﬂz-\/aa =2 ;/5

BaiTodn14: s
Cho hinh chép S.ABC cé tam gidc ABC cén tai A, BC =2a+/3, BAC=120,canh
bén SA vudng géc véi miit phing ddy va SA =2a.Tinh thé tich khdi chép S.ABC
Giai
= Gido vién phan tich cho hoc sinh hiéu dé bai va hwdng dan hoc sinh vé hinh:
— V& tam gidc day, vé duong cao SA L (ABC) va v& thiang dtng
— Tam giac ABC can tai A va A =120’
= Loi gidi:

* A ABC can tai A, BAC =120", BC =2a+/3
s AB=AC=BC=2a

Xét A AMB vudng tai M ¢6 BM =a+/3, A = 60°

LoAM= B a3
C tan 60 \/5
A Pl = S,anc =5AM.BC =5.a.2a\/§ —a*:3
B *SA=a

* The tich khoi chop S.ABC
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VSAABC = E'SABC'SA = 5

3
! L Bl f

Bai Toan 1.5:

Cho hinh chép S.ABCD c6 day ABCD la hinh vudng canh a~/2, canh bén SA
vudng géc véi mit phang day va SC = 4+/5.Tinh thé tich khoi chép S.ABCD

Giai
= Gido vién phan tich cho hoc sinh hiéu dé bai va hwdng dan hoc sinh vé hinh:
— V& day la hinh vuéng ( v€ nhu hinh binh hanh), cao SA L (ABCD) va vé
thang dtng
— ABCD la hinh vudng ; su dung dinh ly pitago trong tam giadc vudng

= Loi gédi:
Ta c6 : ABCD la hinh vudng canh a+/2
SC = a5.
* Dién tich ABCD

= S,z =(a\/§)2 =2a’

*Taco: AC = AB.\2= a242 =24
A SAC vuong tai A
= SA=+SC*-AC* =a

* Thé tich khoi chép S.ABCD

1 1 24°
VSAABCD ZE'SABCD'SA Zg.zaz.a =

Bai Toan 1.6:

Cho hinh chop S.ABCD c¢6 day ABCD la hinh vudong, canh bén SA vudng géc
v6i mit phing day va SA = AC = a+/2 .Tinh thé tich khdi chép S.ABCD
Giai

= Gido vién phan tich cho hoc sinh hiéu dé bai va hwéng dan hoc sinh vé hinh:
— V& day la hinh vuéng ( v€ nhu hinh binh hanh), cao SA L (ABCD) va vé
thang dtmg
— Biét AC va suy ra canh ctia hinh vudng (Puwong chéo hinh vuéng bang canh
nhén véi \2)

= Loi gidi:
S

Tacd: SA=AC = a2
* ABCD la hinh vuong
AC

AC=AB.\2 = 4B="==qa

2
Dién tich ABCD : S
B “SA= a2 )
* Thé tich khoi chop S.ABCD
1 1 a2

Vs ascp :E'SABCD'SA :g-az.a. 2= 3

_ 2
ABcp = 4

Bai Toan 1.7:

Cho hinh chép tam gidc déu S.ABC c6 canh diy bang a+/3, canh bén bing
2a.Tinh thé tich khoi ch6p S.ABC
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Giai
= Gido vién phan tich cho hoc sinh hiéu dé bai va hwdng dan hoc sinh vé hinh:
— Hinh chép tam giac déu co day la tam giac déu tam O
+ Goi M 1a trung diém BC
+ O la trong tam cua tam ABC
+ AM la duong cao trong A ABC
— Duong cao cta hinh chop 1a SO ( SO L (ABC))
= Loi giai:
* S.ABC 1a hinh chép tam giac déu
Goi M 1a trung diém BC
A ABC déu canh a+/3,tdm O
SO 1 (ABC)
SA=SB=SC = 2a
* A ABC déu canh a3

= AM = a\/§.§=3—a

2
 AO=2am=23_,
3 372
2
= SAABC :%ABACSIH 600 :%'a\/g'a\/g.g — 361 4~.\/§

* A SAO vudng tai A c6 SO =+/S4* - 40* =a3
* Thé tich khdi chop S.ABC
Ve =5 psa = L33 a3
S.ABC 3 ABC* 3 4 4
Bai Toin 1.8:
Cho hinh chép tir giac déu S.ABCD cé canh day bing 2a, canh bén bang a3
.Tinh thé tich khéi chép S.ABCD

Giai
= Gido vién phan tich cho hoc sinh hiéu dé bai va hwdng dan hoc sinh vé hinh:
— Hinh chop tir giac déu co
+ da giac day 1a hinh vuéng ABCD tam O
+ S0 L (ABCD)
+ tt ca cac canh bén bang nhau
— DPuong cao cia hinh chép 1a SO ( SO L (ABCD))
= Loi gidi:
* S.ABCD la hinh chép tir gidc déu
ABCD la hinh vuéng canh 2a, tdm O
SO 1 (ABCD)SA=SB=SC =SD = a3
* Dién tich hinh vuong ABCD

= AC=2a.\2

= Syueo =(2a)" = 4d*
* A SAO vudng tai O ¢ SO =+/S4’ - 40’ =a
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* Thé tich khoi chép S.ABCD
1 1 4a°
Vs apcp = E'SABCD S4 = §~4a2'a = T
Bai Toén 1.9: Tinh thé tich ciia khoi t&r di¢n déu canh a
Giai

= Gido vién phan tich cho hoc sinh hiéu dé bai va hwdng dan hoc sinh vé hinh:
— Tirdién déu ABCD c6 céc tinh chét
+ tat ca cac canh déu bang nhau
+ tit ca cac mat 13 cac tam giac déu
+ goi O 1a trong tdm cua tam giac day
— DPuong cao cia hinh chép 1a AO (AO L (BCD))
= Loi gidi:

* ABCD la tr dién déu canh a
Goi M 1a trung diém CD

Ta c6 : AB=AC=AD = AC=CD=BD =a
A BCD déu canh a, tam O
= AO 1 (BCD)

* A BCD déu canh a

— BM = "\/_

2ax/§ ax/g

= Bo=3.BM S
3 3

2 3
a3
4

= SABCD =

* A AOB vuong tai O co

A0 =48’ - BO" = ()fiJ =

3 3

* Thé tich khdi chop S.ABC
Voo =ts  4o-L @3 a6 _aN2
ABCD 3 *~BCD* 3 4 3 12

Bai Todn 1.10:
Cho ling tru ding ABC.A'B'C’ ¢6 diy ABC la tam giac vudng tai B, AB=a,

AC=2+/3, canh A’B = 2a. Tinh thé tich khdi Ling tru
Giai
A d * Tam giac ABC vudng tai B

B/ — BC = VAC* - AB* =a\2
i

= S =§ABBC—

2a AB

* Tam giac A’AB vudng tai A

A a3 ¢ = A'A=\JA'B*—AB* = a3
a * _S  AlA- a6
B ABC.A'B'C’ T T ABC* )
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Dang 2. THE TICH KHOI CHOP- KHOI LANG TRU
LIEN QUAN PEN GOC
Bai Todn 2.1:

Cho hinh chop S.ABC c¢6 tam giac ABC vuong tai B, AB = a, ACB=60", canh
bén SA vudng géc véi mit phiang day va SB tao véi mit diy mét géc bang 45 .Tinh
thé tich khdi chép S.ABC

Giai
= Gido vién phan tich cho hoc sinh hiéu dé bai va hwdng dan hoc sinh vé hinh:
— V& tam gi4c day, vé duong cao SA L (ABC) va v& thiang dtng
— Xac dinh goc giita SB va (ABC) la goc giita SB véi hinh chiéu cua n6 1én

(ABC)
= Loi giai:
*Taco: AB=a,
AB =hc SB
S (4BC)
— (SB,(ABC))=(SB,AB)= SBA=45°
* A ABC vudng tai B c6 AB =a, ACB = 60"
AB a a\/§
= BC=——5=—"F7=——
tan 60 \/5 3
A 1 1 a\/g az.x/g
45 60 C = Sapc ZEBABCZEQTZ 5
B * A SAB vudng tai A c6 AB=a, B =45
= S4=AB.tan45° =a
* Thé tich khoi chép S.ABC
v —lS SA—l az.\/ga_a3.\/§
S.ABC 3 ABC* 3 6 * 18
Bai Todn 2.2:

Cho hinh chop S.ABCD c6 day ABCD la hinh vuong canh a, canh bén SA
vudng goc véi mit phang day va SC tao véi mit day mét géc bang 60° .Tinh thé tich
khdi chop S.ABCD

Giai
= Gido vién phan tich cho hoc sinh hiéu dé bai va hwdng dan hoc sinh vé hinh:
— V& tam giac day, vé duong cao SA L (ABC) va v& thiang dtng
— Xac dinh goc giita SC va (ABCD) 1a goc giita SC véi hinh chiéu AC ciia SC
1én (ABCD)
= Loi gidi:
S * Ta c6 : ABCD la hinh vuéng canh a,
‘ AC=hc SC

(ABCD)

— (SC,(ABCD))=(SC, AC)= SCA = 60°
* Dién tich hinh vudng

= SABCD =a’
* A SAC vudng tai A ¢ AC= a2 , C =60
— S4=AC.tan60° = a\/6
* Thé tich khoi chép S.ABCD
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1 1 3 6
Vs.asep = E'SABCD S4= 3 6=

Bai Todn 2.3:
Cho hinh chép S.ABC ¢6 tam gidac ABC vudng tai B, AB = ¢+/3 , BC = a, canh

bén SA Vuong goc voi mat phang day ; mat bén (SBC) tao voi mat day (ABC) mot goc
bang 60° .Tinh thé tich khi chép S.ABC ;

Giai

= Sai lim ciia hoc sinh:
— Goi M la trung diém BC
— Taco AM L BC
SM 1L BC

= ((SBC),(ABC)) =(SM, AM ) = SMA = 60°

(Hinh vé sai)

» Loi gidi dung:
*Taco: AB= a3 ,
S (SBC) n (ABC)=BC
AB 1 BC (vi A ABC vudng tai B)
SB L BC (vi 4B=hc SB

(4BC)
— ((SBC),(ABC)) = (SB, AB) = SBA = 60°
* A ABC vuong tai B ¢c6 AB = ¢+/3 ,BC =a

A 2
60 c = Spc = %BA.BC = %.aﬁ a=2 2\/5

* A SAB vudng tai A c6 AB=a, B=60"
= SA; AB.tan 60° =3a
* Thé tich khdi chép S.ABC

1 1 a’ \/_ a3.\/§

V.S\ABC 3 SABC SA 3 2 2

Bai Toédn 2.4:
Cho hinh chép S.ABC c6é day ABC la tam gidc vudng cin tai A, canh BC = 4.2
, canh bén SA vudng goc v6i mit phing day ; mit bén (SBC) tao véi mit day (ABC)
mdt géc bang 45" .Tinh thé tich khoi chép S.ABC
Giai

= Sai lim ciia hoc sinh:
— ((SBC),(ABC)) = SBA = 45°
» Loi gidi dung:
*Tacd:AB= a3 ,
(SBC) n (ABC)=BC
Goi M 1a trung diém BC
AM 1 BC(vi A ABCcantai A)
SM L BC (vi AM =hc SM

(4BC)
= ((SBC),(ABC)) = (SM, AM ) = SMA = 45°
* A ABC vudng can tai A ¢6 ,BC = a2
a2
2

= AB=BC=avaAM =
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1 1 2
= SAABC ZEAB-AC =E.a.a =a7

* A SAM vuodng tai A c6 AM= \/_

a\/_

= SA=AB.tan45° =

* Thé tich khdi chop S.ABC
1 1 a° a\/_ a2

VSAABC 3 SABC S4 _5 7 12

Bai Todn 2.5:
Cho ling tru dimg ABC.A'B'C’ ¢c6 diy ABC la tam giac vudng tai B,

AB=a, BC = 42 , mit bén (A'BC) hop véi miit day (ABC) mdt goc 30° .Tinh thé tich
khoi lang tru.

: *Taco A’/A L (ABC)
/
c (A'BC)N(ABC)=BC
AB L BC
'.‘\.\ 2a .
‘ Ma AB = hc,,, A'B nén AB L BC
T capr) . A A an0
» e = ((A BC),(ABC)) = A'BA=30
A 300, |-
a 7 a2 * Tam giac ABC vudng tai B
B

1 GZ\E
2

ABC
a3
3

* Tam giac A’AB vuong tai A = A’A=AB.tan30° =

* wa— N6

ABC.A'B'c’ ~ T ABC® - 6

Bai Todn 2.6:
Cho ling tru ABC.A'B'C’ ¢6 ddy ABC 1a tam gi4c déu canh 2a+/3 , hinh chiéu vudng
géc ciia A’ 1én mit phing (ABC) tring v6i trong tim cua tam giac ABC, canh A’A hop
véi mit day (ABC) mot géc 30°. Tinh thé tich khoi ling tru.

A/ d

Giai q
* Goi M 1a trung diém BC
G la trong tam cua tam giac ABC
Taco A'G L (ABC)

GA=he  A'A

(ABC)
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L —

= (A’A,(ABC)) =A"AG =30°

* Tam gidc ABC déu canh 2ay/3 = 5, =(2a\/3 2 .£=3a2\/§
ABC 4

* Tam giac A’AG vuong tai G co A=30",AG = %AM = %.Za\/g.g =2a

2a\3

= A'G=AG.tan30" = a3 Vay v =S, AA=6d

ABC.A'B'C’
Dang 3. TY SO THE TiCH
- Viéc tinh thé tich ctia mot khdi chép thudng hoc sinh giai bi nhiéu sai sot, Tuy
nhién trong cac dé thi lai yéu cau hoc sinh tinh thé tich cia mot khéi chop “nho” cua khdi
chop di cho. Khi d6 hoc sinh ¢6 thé thyc hién cac cach sau:
+Cach 1:
o Xac dinh da gidc day
o Xac dinh duong cao ( phai chimg minh duong cao vuong goi véi mat
phang day)
o Tinh thé tich khéi chop theo cong thirc

o Xac dinh da gidc day
o Tinh céc ty s d6 dai ciia dudng cao (néu cung da giac ddy) hodc dién
tich day (néu cing duong cao) cta khdi chop “nho” va khéi chop da
cho va két luan thé tich khdi can tim bang k 1an thé tich khoi dzé cho
+ Céch 3: dung ty so thé tich
Hai khéi chop S.MNK va S.ABC c6 chung dinh S va goc & dinh S "

Tacéh: VSM:S_MS_NS_K
Ve ne SA SB'SC

A
C
Bii Todn 3.1: \\/

3 B
Cho hinh chép S.ABC c6 tam giac ABC deéu canh 2a, canh bén SA vuoéng goc véi

mit phang day va SA = 4+/3 . Goi M,N lan lwot 13 trung diém ciia AB va AC. Tinh thé
tich khdi chop S.AMN

Giai
= Gido vién phan tich cho hoc sinh hiéu dé bai va hwdng dan hoc sinh vé hinh:
— Hudng dan hoc sinh tinh thé thé tich mot khdi chép “nho” dya trén dir kién
lién quan dén khoi chop di cho
= Loi gidi:

Ciich 1: (diing cong thitc thé tich V = %.S.h )
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* Khoi chop S.AMN co
-Bay la tam gidc AMN
- Puong cao 1a SA
* A AMN ¢6 A =60°, AM=AN =a

1 1
= S =—AM.AN.sin60° =—.g.a.— =
AAMN 2 2 2

*SA = a3
* Thé tich khéi chop S.ABC
1 1 az.\/g a’
Vs amw = E'SAMN'SA = g 4 .a.\/§ = T

Cach 2 : ( Diing cong thirc 1y 56 thé tich)

Khdi chép S.AMN va S.ABC c6 chung dinh A va goc ¢ dinh A
Do dé theo cong thirc ty so thé tich , ta co

Vi ouv :ﬁ'AM.AN :l.l.l:l
V,se AS AB AC 22 4
1 V.
= Vsauw =Visuw :Z'VAASBC :%
, 1 1 4a°.
Tacod: V, =§.SABC.SA=§. a4\/§ a~3=a’
" V. a’
Vay V. _Vsapc _ 4
AY Vs amw 4 4
= Nhan xét:

— Hoc sinh thuong lung ting khi gap thé tich ctia khdi chop “nho” hon khéi chop da
cho va khi d6 xac dinh da gidc day va duong cao thuong bi sai.
— Trong mot so bai toén thi viéc dung “ty so thé tich * c6 nhiéu thuan loi hon.

Bai Toan 3.2:

Cho hinh chép S.ABC c6 tam giac ABC déu canh 2a, canh bén SA vudng goc véi

mit phiang day va SA = 43 . Goi M, N lin lwot 13 trung diém ciia SB va SC. Tinh thé
tich khoi chép S.AMN va A.BCNM

S

Giai
Gido vién phan tich cho hoc sinh hiéu dé bai va hwdng dan hoc sinh vé hinh:
— Hudng dan hoc sinh tinh thé thé tich mot khdi chép “nho” dya trén dir kién
lién quan dén khoi chop di cho
Loi gidi:

~ (Diing cong thikc ty sé thé tich)
Kho1 chop S.AMN va S.ABC c6 chung dinh S va goc ¢ dinh S
Do d6 theo cong thure ty so thé tich , ta ¢o

Vou SASM SN _ 111
Viwse SA SB SC 22 4
V 1 a\3a3
— 7 _Vsupc _ 3 _a
C S.AMN 4 4 4
3 3a’
= VAABCNM Z'VSAABC = T

Bai Todn 3.3: B
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Cho hinh chop S.ABCD c¢6 day ABCD la hinh vuong canh a, canh bén SA vuong
gbc voi mit phing day va SA = 2a . Goi I 1a trung diém SC. Tinh thé tich khdi chop
I.LABCD

Giai
= Gido vién phan tich cho hoc sinh hiéu dé bai va hwdng dan hoc sinh vé hinh:
— Hudng dan hoc sinh tinh thé thé tich mot khdi chép “nho” dya trén dir kién
lién quan dén khoi chop di cho
= Loi gidi:
Goi O 1a giao diém AC va BD
Taco:10//SAvaSA L (ABCD)
= 10 L (ABCD)

1
= Vi asep ZE'SABCD'IO

Ma SABCD
10 = SA =a
2
A 1 ’
Vay Vi apep = §~a2~a = a?
Dang 4. DIEN TiCH MAT CAU NGOAI TIEP KHOI CHOP

THE TiCH KHOI CAU NGOAI TIEP KHOI CHOP
Trong chuong trinh toan pho thong, yéu cau xac dinh tdm , ban kinh ciia mit cau ngoai tiép
hinh chép va tinh dién tich cia mat cau, thé tich cua khoi cau dé.
- Xéc dinh tAm I va ban kinh ctia mit ciu ngoai tiép hinh chép

- Cong thire tinh dién tich mat cau va thé tich khdi cau

3
—inRe v, =278

S -
(s) 3

(s)

Bai Toan 4.1:

Cho hinh chép tw glac déu S.ABCD c¢é canh day bang 2a, canh ben tao véi day
mdt goc bing 45° .Tinh thé tich khdi chép S.ABCD va thé tich ciia khoi ciu ngoai tiép
khdi chop

Giai
* S.ABCD la hinh chép tir gidc déu
ABCD Ia hinh vuéng canh 2a, tdim O
SO L (ABCD)
OC = he SC

(ABCD)
— (SC,(ABCD)) = (SC,0C) = SCO = 45°
* Dién tich hinh vuong ABCD

= AC=2a.2
— OC AO—%J‘Z‘/— a2
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= S =(2a)" = 4a*

* A SOC vudng tai O ¢6 OC = a2, SCO = 45°
= 80=0C=a\2
* Thé tich khéi chép S.ABCD

1 1
VSAABCD :E'SABCD'SO:§~4a2,a\/7:

4a3\/§
3

* Thé tich khdi cau ngoai tiép khdi chop
Ta ¢c6 OA=0B=0C=0D=0S= a2
— mit cau (S) ngoai tiép khbi chop S.ABCD cé tim O va ban kinh R = a/2
3 3 3
Vay 7, = 47r3R _ 471'(613\/5) _ 87ra3.\/§

Bai Toidn 4.2:
Cho khdi chép tir gidc déu S.ABCD c6 canh day bang a, canh bén 2a.
1) Tinh thé tich ciia khoi chép.
2) Xac dinh tAm va ban kinh miit ciu ngoai tiép khéi chép trén.
3) Tinh dién tich mit ciu va thé tich khdi cAu ngoai tiép khoi chép trén.
Giai

Goi O 1a giao diém ctia AC va BD.
Taco: SO L (ABCD)

1 0,25
V =—=.80.dt(ABCD)
3 2 0,25
dt(ABCD) =a
2 2 2
S0 =8 - 2 _gep o BT
4 2 2 0,25
= SO= a\éﬁ
. a’V14
Vay: V= 6 0,25
Dung truc dudng tron ngoai tiép hinh vuéng ABCD
= SO 1 (ABCD)
Duyng trung tryc cua SA 0,25
= d L SA tai trung diem M
Xeét (SAO)codcatSOtail, tacod:
SI=1A
IA=IB=I1C=1ID 0,25

=>IS=IA=IB=IC=1ID
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— Mt ciu ngoai tiép hinh chép S.ABCD c6 tam 13 I va ban kinh r = SL.
ASIM ~ ASAOQ — SL_SM o _ SMSA
SA SO SO
= SI= Za\/ﬁ.\/aiy:r=SI=2a\/ﬁ 0.25
7 7 ,
2
G ape - 224ma
49
4 ,  4487a’14
V=—nar=———
3 1029 0.25

Bai Tap Vé Thé Tich Khéi Pa Dié¢n

Bai 1.1 Cho hinh chop S.ABCD c6 ddy ABCD la hinh vudng canh a,SA L (ABCD)va
SA = a .Tinh thé tich khdi chép S.BCD theo a.

Bail.2 Cho hinh chép tir giac déu S.ABCD c6 canh ddy 1a a; goc giita canh bén va
day1a 60°. Tinh thé tich khbi chop theo a ?

Bai 1.3 Cho khéi chop tam gidc déu S.ABC c6 AB = a , gdc giita canh bén va mit day
bang 60° . Tinh thé tich khdi chop theo a.

Bai 1.4 Cho hinh chép tir gidc déu S.ABCD c6 d¢ay ABCD la hinh vudéng canh a2,
cac canh bén bang a+/3 . Tinh thé tich khéi chop S.ABCD theo a.

Bai 1.5 Cho hinh chép S.ABCD c6 day ABCD la hinh chir nhat v61 4B =a,AD =2a;
SA 1 (ABCD). Canh bén SB bang a+/3 . Tinh thé tich khéi chop S.ABCD theo a.

Bail.6 Cho hinh chop S.ABC c6 ABC vudng can tai B, AC = 2a, S4 L (ABC), goc
giira SB va mat day bang 60°. Tinh thé tich khéi chép S.ABC.

Bai 1.7 Cho hinh chép S.ABC c6 SA vudng goc véi mit phang (ABC), day ABC 1a
tam giac vudng tai B, AB = a~/3,AC = 2a, goc giita canh bén SB va mit ddy (ABC)
bang 60°. Tinh thé tich khdi chop S.ABC

Bai 1.8 Cho hinh chép S.ABC c6 day ABC la tam giac vudng cén tai C, AB = 2a, SA
vudng goc vi miat phang (ABC), canh SB tao voi day mot goc 30°. Goi M 1a trung
diém SB. Tinh thé tich khdi chop M.ABC

Bai 1.9 ’ Cho khéi chop SABC c6 day ABC la tam giac vudng cén tai A voi B(; =2a,
biét SA L (ABC)va mat (SBC) hop véi day mot goc 60° . Tinh thé tich khoi chop
SABC.

Bai 1.10 Cho hinh chép tam giac déu S.ABC, goi M, N, K lan luogt 1a trung diém ciia
AB, BC, CA. Tinh ty s6 thé tich ctia hai khdi chép SMNK va SABC.

Bail.11 Cho hinh chop S.ABC c6 SB = a\/E ,LAB=AC = a, 54\6‘ =60", Hai mit bén
(SAB) va (SAC) cung vudng goc véi (ABC). Tinh thé tich khdi chop S.ABC.

Bai 1.12 Cho hinh chép S.ABC c6 day ABC 1a tam giac vudng can tai B, AC = a2 ,
canh bén SA vudng goéc voi miat phang (ABC). Mit bén (SBC) hop v6i miat day
(ABC) mot goc 60°. Tinh thé tich khéi chop S.ABC
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Bai 1.13 Cho hinh chop S.ABCD c6 day ABCD la hinh vudng canh a, canh bén SA
vudng goc voi mit day va SA= b. Cat khdi chop bang mat phang (SBD) ta duoc hai
khéi chép dinh S.
a) K& tén va so sanh thé tich cua hai khbi chop do.
b) Tinh dién tich xung quanh va dién tich toan phan ctia hinh chép S.ABCD.
¢) Tinh thé tich ctia hai khoi chop S.ABC va S.ABCD.
Bai1.14  Cho khdi chop tir giac SABCD c6 tat ca cac canh bang a .
a). Chting minh rang SABCD 1a khéi chép tir gic déu .
b). Tinh thé tich ciia khbi chop SABCD .
¢). Xac dinh tam va ban kinh mat cau ngoai tiép SABCD .
Bai 1.15 Cho hinh chép S.ABC , c6 day ABC 1a tam gidc déu canh 3a , tim O.Cac canh
bén SA=SB=SC va canh bén SA tao véi mat ddy mot goc 45°.
a).Tinh thé tich ctia kh6i chép SABC
b). Xac dinh tim va ban kinh clia mit cau ngoai tiép hinh chép S.ABC
Bai 1.16 Cho hinh chép S.ABC c¢6 day ABC la tam giac déu tam O, canh a . Canh bén
SA vudng goc voi mit phang day va SA = 2a.
a). Tinh thé tich ciia khdi chop S.ABC theo a.
b). Xac dinh tdm I va tinh ban kinh R clia mit cau ngoai tiép hinh chép S.ABC
Bai1.17 Cho hinh chop S.ABCD c6 day ABCD 1a hinh chit nhat tam O, SA=SB=SC=SD

. Biét AB = 3a, BC = 4a va SAO =45°. Tinh thé tich khdi chép S.ABCD theo a.

Bai 1.18 Cho hinh chop S.ABC c6 day ABC la tam giac vudng tai B, AB =a, AC = a\/g,
hai mat bén (SAB) va (SAC) clng vudng goc voi mit phang day (ABC) va SA =

a2 .

a). Tinh thé tich ciia khdi chop S.ABC

b). Tinh dién tich va thé tich ciia mat cau va khdi cau ngoai tiép khéi chop S.ABC
Bai1.19  Cho liang tru ABC.A'B'C’ c6 day ABC la tam giac vudng tai A, A’/A=A'B=A/C,

AB =a, AC = av3, canh AA tao vo1 mat day goc 30" . Tinh thé tich khéi lang try.

Bai 1.20 Cho tr dién déu ABCD canh a.Xac dinh tam va ban kinh mat cau ngoai tiép to
dién. Tinh dién tich mat cau va Tinh thé tich khdi cau tuong tng.

Bai 1.21 Cho hinh chop tir giac déu co canh a, canh bén hop day goc 60°. Xac dinh tam
va ban kinh mit ciu ngoai tiép hinh chép. Tinh dién tich mat cau va Tinh thé tich
khéi cau tuong tng.

Bai 1.22  Cho lang try ding ABC.A’B’C’ c6 day ABC la tam giac can voi AB=AC=a va
BAC =120°, canh AA’= a. Goi I 13 trung diém cua CC’.
a) Chimg minh rang Tam giac AB’I vudng tai A.
b) Tinh thé tich khdi lang try ABC.A’B’C’.

Bai 1.23 Cho hinh chép S.ABC c6 day ABC vuong tai B; AB = a, BC = 2a.Canh
SA L (ABC) va SA = 2a. Goi M la trung diém cua SC.Tinh thé tich khdi chop
S.AMB, va khoang céch tir S dén mat phang (AMB).
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Phin IL MAT TRON XOAY
HINH TRU HINH NON
-t
(¢]
= (30
l
h
AT,
Ko
* Dién tich xung quanh * Dién tich xung quanh
S =2nRI S =nrnRI
xq xq
* Dién tich toan phan * Dién tich toan phan
S, =27RI+27R’ S, =7RI+7R’
* Thé Tich Khéi tru * Thé Tich Khéi tru
2 2
Vip, =7R"h vV = TRh
™) 3

Vidu2.1:

Cho hinh tru c6 ban kinh R = a, mit phiang qua truc va cit hinh tru theo mot
thiét dién c6é dién tich bang 6a’. Tinh dién tich xung quanh ciia hinh tru va thé tich
cua khoi tru.

Giai
* Mit phang qua truc va cat hinh try theo mot hinh chir nhat
2
— S=2R=6a = (=% _3q
2R

* Di¢n tich xung quanh : S =27RI=27.a.3a=67a’

* Thé tich khdi tru : Vip = TR’h=rm.a"3a=3na’

Vidu?2.2:

Cho hinh nén,mit phiang qua truc va cit hinh nén tao ra thiét dién la tam giac
déu canh 2a. Tinh dién tich xung quanh ctia hinh nén va theé tich cua khoi non.

Giai
* Mat phang qua truc va cat hinh nén tao ra tam giac déu canh 2a
= (=2R=2a = h:x/fz—R"’:\/(za)Z_al’:a\/g

* Dién tich xung quanh : S, =7Rl=7r.a2a=2ra’

2 2 3
* Thé tich khéi tru : V,, = ”’; h_ma 3’“\5 _ ”a3ﬁ
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Vidu2.3: Cho khéi chép déu S.ABCD c6 AB = a, goi O 13 tAm ciia ddy, S40 = 60°.
1.Tinh thé tich khoi chép S.ABCD theo a. ]
2.Tinh dién tich xung quanh cia hinh nén dinh S, diy la dwong tron ngoai tiep

hinh vuéng ABCD
Giai
1). Vi S.ABCD déu nén SO L (4BCD) 0.25
Tacod:S,,.,=a;
ABCD \/E \/E \/g 025
ASOA vudng tai O ¢6 : SO = A0 tan SA0 = L% tan 60° = = 3 = D2
2 2 2 0.25
1 1 a\/g a3\/6
= Vs apep = ESABCD SO = Eaz T = 6 (dvtt) 025
S
2.Goi L,r lan lugt 1a duong sinh,ban kinh day ctia hinh noén .
Tacé:r=0A="22 : 0.25
2 2 2 2
I=S4=S0" + 40 =\/[a‘fj +[afJ :,/%+%=a\/§ 0.25
2
=S, =ml=n1""ay2 =ma’ (dvdt) 0.5

Vidu2.4: Cho hinh chép déu S.ABCD c6 canh day bing a, goc SAC bang 45°.
a) Tinh the tich khoi chop . ]
b) Tinh dién tich xung quanh ciia mat nén ngoai tiep hinh chop S.ABCD
Giai
3 a) Goi O la tdm cua hinh vuéng ABCD = SO L (ABCD).

V2

1% =%B.h, B=a* h=80=0A.tan45" = aT.

a2
= V= o (@
b) Ta c6 R =0A, /=SA= a.
a2 a2
> a=rmw

2

Vay S, =r.
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Vidu 2.5: Cho hinh ling tru tam giac déu ABC.A’B’C’ c6 tit ca cic canh déu bing a.
a) Tinh the tich khoi ling tru ABC.A’B’°C”.
b) Tinh dién tich ciia mat tru tron xoay ngoai tiep hinh tru
A C a)Taco V =B.h, ‘
[ trong d6 B la dién tich day cua lang try, h 1a chiéu cao lang try .
0 23
. p N A a3

B Vi tam giac ABC dé€u, c6 canh bang anén B=S,,. = 1

o

o] h=AA=a=v="""(dvi

'\ b) Dién tich xung quanh mat tru dugc tinh theo cong thirc S, =27.R.
il R 1 ban kinh dudng tron ngoai tiép AABC
2 a3 a3 I=AA

R_—_:
3 2 3

2
Vay dién tich can tim 1a S, =27. "\f a=2r2 f (dvdt)

Vidu2.6: Mét hinh nén c6 dwong sinh bang 2a va thiét dién qua truc la tam giac vudng.
a) Tinh dién tich xung quanh va di¢n tich toan phan caa hinh nén
b) Tinh the tich ctia khoi n6n

e R

Giai
a) Thiét dién qua truc 14 tam gidc SAB vudng cn tai Snén A = B =45°
~ SO=0A=-h-R———=a\2

J2
= qu =nR/( = ﬂ.a\/E.Za = 2\/57'[32
= Stp = qu + Sdéy _2\/_7Z'a2 +2ra’ = (2\/5 + 2)7m2

52 [na b

b)V—l Rh—1 m2a’
3 3 -
Vidu2.7: Cho hinh chop S. ABCD c6 day ABCD Ia hinh vudng canh a, SA ava SA
vudng géc véi day. Goi I Ia trung diém SC
a) Tinh thé tich khoi ch6p LABCD
b) Tinh thé tich khdi nén ngoai tiép khoéi chép LABCD ( khoi non cé dinh I va day
la hinh tron ngoqi tiép hinh vuéng ABCD)

s a). Ta c6 10 L (ABCD) va 10 :% _a
: | 1 a3
Thé tiCh V[ ABCD = _SABCD'IO e
3 6
b). Ta c6 khéinon céh=IO:§
Bén kinh hinh tron day R = OAz%z af
1 1 a a a
VayV  =—aRh=—g.—.—=
R 37272 1
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Bai Tap Vé Mit Tron Xoay
Bai 2.1 Mot hinh try ¢6 khoang cach hai ddy bang 7a .Cat khéi tru boi mot
mit phang song song véi truc va cach truc mot doan d = 3a theo mot
thiét dién c6 dién tich S=56a” .Tinh dién tich xung quanh cua hinh try
va thé tich ctia khdi tru.

Bai2.2 Thiét dién qua truc cua mot hinh nén 1la mot tam gidc vudng can co
canh huyén bang a. Tinh thé tich khdi non va dién tich xung quanh ciia hinh nén da
cho.

Bai 2.3  Cho hinh nén tron xoay c6 duong cao h=a, ban kinh day r=1,5a. Tinh dién tich
xung quanh ctia hinh nén va thé tich khdi nén di cho theo a.

Bai 2.4 Cho tam giac ABC vudng can tai A,co BC=20+2 (cm). Hinh nén tron xoay khi
quay duong gap khuc CBA xung quanh truc la duong thang chira canh AB. Tinh
Dién tich xung quanh cta hinh n6n va Thé tich ctia kho6i non.

Bai 2.5 Cho hinh 14p phuong A4BCD.ABCD ¢6 canh a .Goi O 1a tdm hinh vuéng ABCD
a). Tinh thé tich ciia hinh chép 0.4BC
b). Tinh dién tich xung quanh va thé tich khbi nén c6 dinh 13 O va day 1a hinh tron
noi tiép hinh vuong 4 BC'D

Bai 2.6. Cho hinh chop tir giac S.ABCD c6 day ABCD Ia hinh vuong canh a c6 SA vuong
gboc voi day va SA = AC.
a). Tinh thé tich khéi chép S.ABCD.
b). Khi quay tam gidc SAB quanh tryc SA tao ra hinh nén. Tinh dién tich xung quanh
va thé tich ctia khoi nén.

Bai 2.7. Cho hinh chop tir giac S.ABCD c6 day ABCD Ia hinh vuong canh a c6 SA vuong
gdc voi day canh SB=ay/3.
a). Tinh thé tich khéi chép S.ABCD.
b). Xac dinh tdm va ban kinh clia mit cau ngoai tiép hinh chép S.ABCD.

Bai 2.8. Cho hinh chép tam giac déu S.ABC c6 canh day bang a, canh bén bang 2a. Goi I 1a
trung diém cua BC.
a). Tinh thé tich kh6i chép S.ABC va S.ABI theo a.
b). Mot hinh nén ¢6 dinh tring v&i dinh ctia hinh chop va day 1a hinh tron ngoai tiép
da giac ddy ctia hinh chop. Tinh dién tich xung quanh cila hinh nén va thé tich
khéi nén.

Bai 2.9 Cho hinh chép S.ABC c6 déy la tam gidc vuong tai B, SA vuong goc véi day.
Biét AB=a, BC=ay3, SA=3a.
a). Tinh thé tich khéi chép S.ABC.
b). Xac dinh tdm va ban kinh clia mit cau ngoai tiép khdi chop S.ABC.

Bai 2.10 Cho hinh chop S.ABC c6 day la tam gidc vuong tai B, SA vudng goc véi day.
Biét SA=AB=BC=a.
a). Tinh thé tich khéi chép S.ABC.
b). Xac dinh tdm va ban kinh clia mit cau ngoai tiép khdi chop S.ABC
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MOQT SO PE THI LIEN QUAN PEN THE TiCH KHOI PA DIEN
1. Bé Thi Hoc Ky 1- Nam hoc 2008-2009 (1,0 diém)
Cho khdi chép tam giac déu S.ABC cé canh day bang 2a, goc giira mit bén va
mit day bang 60°. Tinh thé tich ciia khoi chép S.ABC theo a.
2. Dé Thi Hoc Ky 1- Nim hoc 2009-2010 (2,0 diém)

S
A

Goi O la tam ciia day va M la trung diém ctia BC
Do S.ABC la hinh chép tam giac déu nén:
SO L (ABC) 0,25
2((SBC);(ABC)) = SMO = 60"
v 2a

- (o] -
2a M
. B
Vi tam gidc ABC la tam gidc déu canh 2a nén:
2 0,25
Susc = (2a1V3 =a’\/3 va 0Mz2a£:&
4 6 3 0.25
\/3 )
Xét tam giac vudong SMO: SO = OM.tan60° = GT«/E =a
RNE) 0,25

. 1 1
Vay V=2 Syue-SO =§a2\/§.a -3

Cho hinh chdp S.ABC cd AB =BC = CA = a+/3 ; goc giita cac canh SA, SB, SC véi mat
phing (ABC) bing 60°. ,

a) Tinh the tich cua khoichop 5.ABC. .

_b) Xdc dinh tdm va tinh ban kinh mét cdu ngoai tiép hinh chop nay.
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3. Pé Thi Dién Tap TN 2009. (1,0 diém)

Cho hinh chép S.ABC c6 SA vudng géc véi mit phang (ABC), diy ABC la
tam gidc vudng tai B, AB = a+/3,AC = 2a, géc giira mat bén (SBC) va mit day
(ABC) bang 60°. Goi M la trung diém ciia AC. Tinh thé tich khoi chép S.BCM va
khoang cach tir diém M dén mit phing (SBC).

Giai
Tinh thé tich kh6i chép S.BCM va khoang cach tir diém M dén mit phang (SBC). 1.0
SA L (ABQ) e .
D = BC 1 SB = SBA = [(SBC);(ABC)| = 60 .
° 5o | AB [(SBC):(ABC)] 0.25

S

Xét tam giac vuong SAB va SBC ta co:

SA = AB.tan60" = av/3./3 = 3a
SB = {SA® + AB® = 2a/3
IBC=JAC" —AB” =a 0.25

2 B
dt(AMBC) = %dt(AABC) _ iAB.BC _a f
_1 _ 2
dt(ASBC) = SSBBC =a V3 0.25
Suy ra:
1 1 a’y3 a’3
V. = —dt(AMBC).SA = —. 3a =
sBOM T g ( ) 3 4 a 1 0.25
58'3
3Vspen 4 3a

M. (5BO) = d(ASBC) a3 4

4. DPé Thi Dién Tap TN 2010. (1,0 diém)
Céu 3 (1,0 diém). Cho hinh chép S.ABC c6 day ABC la tam gidc vudng can dinh B, AC=a,canh bén

SA vudng goc véi mit phang day, goe gitra duomg thang SC va mit phang day bang 60°. Goi G 1a
trong tAm cua tam gidc SAB, tinh thé tich cua khdi chép G.ABC theo a.

@3

36

Pap s6: V=
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5. Dé thi TN 2009
Cho hinh chép S.ABC c6 mit bén SBC 13 tam gidc déu canh a, canh bén SA vudng

gbc voi mit phang day. Biét BAC =120°, tinh thé tich caa khdi chép S.ABC theo a.

Vi 84 LmplABC) nén
S4 L AR wva 84 L AC.
Xt hai tam gide volng 84 8 v S4C, ta oo
54 chungl 0,25
R =g = AS4AB= ASAC '
= A8 = AC
.-f-kp dung dinh Ii cosin cho tam gide cin 540, ta dwoc
= B = AB 4 AU =248 ACcos BAC = 2 AF (| =c0s 120" = 345°
Suv ra 45 = J_J . 0,50
3
T T B | 2 —_— o o 3
Do dd 54 = f55 = 45" = i vi Sur = — AR sinBAC = “‘,:'G.
3 2 12
P
Viviy Vewe = LSupes4 = SN2 0,25
i} i 6
Lreve yi2 F odu ndy, kfvding cho didm hinh v,

6. Dé thi TN 2010
Cho hinh chop S.ABCD c6 day ABCD la hinh vudng canh a, canh bén SA vudng
gbc véi miat phiang day, goc gitta mat phiang (SBD) va mit phang day bang 60° . Tinh thé
tich khdi chop S.ABCD theo a

Goi (713 giao difm cia AC va BD. Vi ABCD 12 hinh
vudng nén AL B0 (1)

-

Wi 54 Lmp{ABCL) nén:
+ %4 13 dwdng cao cia khdi chép SABCD:
+ 54 L 8D, oy 0,50
Tie{17 wa (2] suy ra B0 Lmpd 504).
g C Dodé S0 LEBD. (3)
Tir {17 w& {3) suy ra 504 13 ghe gittas mpsSE0) v
mpABCD) Do d6 504 = &0°

Ln

n

3
e | a6 2 a6 .
Wl vy |::|:__=;_'h.-1_'§.dr = ?T"" = — 175
3 3 P o
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PHU LUC PAP SO
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Phan |

1.1.

1.2.

1.3.

1.4.

1.5.

1.6.

1.7.

1.8.

1.9.

1.10.

1.11.

1.12.

1.13.

1.14.

1.15.

1.16.

xq
a2
6

_AC a2
2 2

b).V =

c).R

3
%,R=OA=3\/§

@ A3

a). V=
) 6

S :a(b ++/a’ +b2) S, :a(a+b ++/a’ +b’ )VSAABC :é

a’b V.

S.ABCD

—laZb



b). R= 2a\/§
' 3
1.17. 102a°
3
118. v= % R=95
3 2
3
1.19. v=2%
2
1.20 R:a 6 S:I'ﬂr.a2 V:ﬁ.a3\/g
o 4’ 2 8
2
121, R=46 g 8ra
3 3
V:87r.a3\/g
27
3
122, y=243
3
1.23. V=% h=



Phan 11

21. S =707a*,V =175%d’

xq
n.a’ g ra’ A2

2.2. V= 3.
24 i 4
2 3
23. s, - 3w’ 13 V= 3ra
4 4
2.4. S=4002x ,V=@n
nazx/g ra’
25. S,— Vay=—"—
Ty ™2
3
26, y-9Y2
3
3
27, poa2
3
1 a3\/ﬁ
2.8. VS.ABI _EVS.ABC :T
3
29, ¥, .= 3 ,R= a13
: 2 2
a3
210. Vo =—
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